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 اٌّشرمح تاعرخذاَ اٌرؼش٠ف  -1

٠شِض ٌٍّشرمح الأٌٚٝ تئؼذٜ اٌشِٛص     
  

  
                           

ا١ٔح تئؼذٜ اٌشِٛص ٠شِض ٌٍّشرمح اٌص    
   

                             

 

 

 

 

 

- 

 

 

fظذ          ِصاي / ظذ 
 /
 تاعرخذاَ اٌرؼش٠ف  (3) 

 

          
                 

  
                                                                            

          
                

  
                                                                              

 

          
               

  
                                                                              

 

          
                

  
                                                                          

 

          
            

  
                                                                                  

 

          
           

  
                                                                                    

 

                                                                                   
     

 

 

 

 

xأٙب لبثٍخ ٌلاشزمبق ػٕذ   ٠y = f(x)مبي ٌٍذاٌخ اٌذم١م١خ  جبي اٌذاٌخ ارا وبٔذ اٌغب٠خ الار١خ فٟ ِ  ͦ ̻̻

 ِٛجٛدح 

𝒇  𝐱  ⬚ 𝐱 𝟎
𝐋𝐢𝐦  𝐟 𝐱   𝐱  𝐟 𝐱  

 𝐱
                                                               

 

 

 

  Differentiationالاشرماق     

 اٌّشزمخ   
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     ً٘ اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ              ِصاي / ارا وأد  

 

          
                 

  
                                                                            

          
                

  
                                                                              

 

          
                              

  
                                                 

 

          
                       

  
                                                           

 

          
            

  
                                                                                   

 

          
           

  
                                                                                     

 

                                                                                   
     

 اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق 

--------------------------------------------------------------------------------------------

--- 

 ِلاؼظح / اٌذاٌح وص١شج اٌؽذٚد ذىْٛ لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ اٞ ٔمطح 

 ذٕرّٟ ٌّعاي ذؼش٠ف اٌذاٌح ٚوأد اٌذاٌح ٠رغ١ش ذؼش٠فٙا فٟ ١ّ٠ٓ    ِلاؼظح / ارا وأد إٌمطح 

لاتذ ِٓ تؽس      فؼٕذ اٌثؽس ػٓ لات١ٍح الاشرماق ػٕذ     طح ٠ٚغاس إٌم           

 اٌّشرمح 

 ٚاٌّماسٔح ت١ّٕٙا فارا واْ     ِٓ ا١ّ١ٌٓ ٚا١ٌغاس ٌٍذاٌح ػٕذ             

 

     اٌذاٌخ لبثٍخ ٌلاشزمبق                       

 

مبقٌلاشز                             اٌذاٌخ غ١ش لبثٍخ  
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 }     ِصاي / ٌرىٓ 
              

               
    ً٘f  ؟ ت١ٓ رٌه      ػٕذ لاتٍح ٌلاشرماق 

 

 اٌّشرمح ِٓ ا١ّ١ٌٓ

           
               

  
                                                                            

 

           
                   

  
                                                     

 

           
                    

  
                                                   

 

           
            

  
                                                           

 

           
           

  
                                                            

 

                                                                
     

 اٌّشرمح ِٓ ا١ٌغاس

           
                

  
                                                                    

 

           
                     

  
                                                               

 

           
              

  
                                                           

 

           
      

  
                                                                          

 

                     

 اٌذاٌح غ١ش لاتٍح ٌلاشرماق 

 

 فأٙا ذىْٛ ِغرّشج ػٕذ ٔفظ إٌمطح    / ارا وأد اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ  1ِلاؼظح

 ٚاٌؼىظ غ١ش صؽ١ػ             

فأٙا ذىْٛ غ١ش لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ ٔفظ     ارا وأد اٌذاٌح غ١ش ِغرّشج ػٕذ  / 1ِلاؼظح

 إٌمطح

 ٚاٌؼىظ غ١ش صؽ١ػ             
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 fظذ             ِصاي / ظذ 
/
 تاعرخذاَ اٌرؼش٠ف  (3) 
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 لإ٠عاد ِؼادٌح وً ِٓ اٌّّاط ٚاٌؼّٛد ػٍٝ اٌّّاط ٌٍذاٌح .

 yفٟ اٌذاٌح الاص١ٍح ٚٔعذ ل١ّح  xٚرٌه ترؼ٠ٛط ل١ّح  (x1 , y1)ٔعذ ٔمطح اٌرّاط  -1 

 mّشرمح  فٕؽصً ١ًِ اٌّّاط فٟ اٌ  xٔشرك اٌذاٌح شُ  ٔؼٛض ل١ّح  -2

 y – y1 = m(x – x1)ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط ٚا١ًٌّ فٟ اٌّؼادٌح  -3

f ( x ) = 2xِصاي/ ارا واْ 
2
 + 3x + 1  شُ ظذ ِؼادٌح اٌّّاط      ظذ تاعرخذاَ اٌرؼش٠ف 

 ٌٍّٕؽٕٟ ػٕذ ٘زٖ إٌمطح         

  f (x)فٟ اٌذاٌح الأص١ٍح  x = 2اٌؽً / ٔؼٛض ل١ّح 

f ( x ) = 2(2)
2
 + 3(2) + 1= 8 + 6 + 1 = 15                      ( 2 , 15 )               

  

 

          
                 

  
                                                                            

          
                

  
                                                                             

 

          
                          

  
                                                        

 

          
                          

  
                                                   

 

          
              

  
                                                         

 

          
             

  
                                                                        

 

                                                               
     

 

 فٟ ِؼادٌح اٌّّاط  11ٚا١ًٌّ =  ( 15 , 2 )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط  

y – y1 = m(x – x1)                                                                                      

y – 15 = 11(x – 2 )                                                                                     

y – 15 = 11x – 22                                                                                      

11x – y + 15  - 22 = 0                                                                                

11x – y – 7  = 0                                                                                          

 

 ذطث١ماخ ػٍٝ اٌّشرمح

  اٌزطج١مبد إٌٙذع١خ -1
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f ( t ) = 2 tِصاي / ٌرىٓ 
2
 ذّصً ؼشوح ظغُ فٟ اٞ ٌؽظح تالأِراس ظذ ِٛلغ اٌعغُ ٚعشػرٗ  3 + 

  شا١ٔح ِٓ تذأ اٌؽشوح .  2تؼذ          

 اٌؽً / 

 فٟ اٌذاٌح الأص١ٍح  t = 2لا٠عاد ِٛلغ اٌعغُ ٔؼٛض  

f ( 2 ) = 2 (2)
2
 + 3 = 8 + 3 = 11                                                                    

     

  t = 2عشػح اٌعغُ = اٌّشرمح ػٕذ  

 

          
                 

  
                                                                                        

          
                

  
                                                                                      

          
                  

  
                                                                                

 

          
                     

  
                                                                         

 

          
             

  
                                                                                         

 

          
            

  
                                                                                          

 

                                                           ِزش  صب                   
     

=======================================================================================================

=== 

ِصاي / ٌرىٓ 
2

v(t) = 3t
 
  شا١ٔح  . 2ظذ اٌرؼع١ً تؼذ  

 اٌؽً /
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 ِشرمح اٌصاتد = صفش  -1

 ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذٚاي ا٢ذ١ح 

1- f(x) = 6                              f
 /
 (x) = 0                                                              

 

2- f(x) = √                             f (x) = 0                                                              
 

3-  f(x) = a                              f  (x) = 0                                                             

 

 

 

 

 

 ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذٚاي ا٢ذ١ح

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لٛاػذ اٌّشزمخ  

𝟏  𝐟  𝐱   𝐱                                           𝐟   𝐱   𝟏                                    

𝟐  𝐟  𝐱   𝐱𝟐                           𝐟   𝐱   𝟐𝐱                                 

𝟑  𝐟  𝐱   𝐱𝟑                                         𝐟   𝐱   𝟑𝐱𝟐                         

𝟒  𝐟  𝐱   𝐱𝟒                                         𝐟   𝐱   𝟒𝐱𝟑                                

𝟓  𝐟  𝐱   𝐱𝟓                                         𝐟   𝐱   𝟓𝐱𝟒                             

𝟔  𝐟  𝐱   𝟐𝐱                                         𝐟   𝐱   𝟐                           

𝟕  𝐟  𝐱   𝟑𝐱𝟐                                       𝐟   𝐱   𝟔𝐱                                   

𝟖  𝐟  𝐱   𝟓𝐱𝟑                                      𝐟   𝐱   𝟏𝟓𝐱𝟐                          

𝟗  𝐟  𝐱   𝐱 𝟐                                       𝐟   𝐱   −𝟐𝐱 𝟑                          

𝟏𝟎  𝐟  𝐱   𝐱 𝟑                                     𝐟   𝐱   −𝟑𝐱 𝟒                          

𝟏𝟏  𝐟  𝐱   𝐱 𝟒                                     𝐟   𝐱   −𝟒𝐱 𝟓                          

𝟏𝟐  𝐟  𝐱   𝟑𝐱 𝟓                                  𝐟   𝐱   −𝟏𝟓𝐱 𝟔                        

 

 

f(x) = xِشرمح اٌّرغ١ش   -2
n

    𝒇 𝒙  𝒙𝟐                     𝒇  𝒙  𝒏𝒙𝒏 𝟏               
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 ِشرمح دٚاي وص١شج اٌؽذٚد  -3

                                                                      
 

                                                                                       

           −                                               −                       

             

 
                                                    

 

 
                           

        
 

 
  −

 

 
                                          −                           

        
 

 
   −

 

 
                                      

  

 
    

 

 
               

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏  𝒇  𝒙   √𝒙  𝒙
𝟏

𝟐                              𝐟   𝐱   
𝟏

𝟐
𝐱   

𝟏

𝟐                       

𝟐  𝐟  𝐱   √𝐱
𝟑

 𝐱
𝟏

𝟑                               𝐟   𝐱   
𝟏

𝟑
𝐱   

𝟐

𝟑                      

𝟑  𝐟  𝐱   √𝐱
𝟒

 𝐱
𝟏

𝟒                               𝐟   𝐱   
𝟏

𝟒
𝐱   

𝟑

𝟒                      

𝟒  𝐟  𝐱   √𝐱
𝟓

 𝐱
𝟏

𝟓                               𝐟   𝐱   
𝟏

𝟓
𝐱   

𝟒

𝟓                      

𝟓  𝐟  𝐱   √𝐱𝟐
𝟑

 𝐱
𝟐

𝟑                             𝐟   𝐱   
𝟐

𝟑
𝐱   

𝟏

𝟑                      

𝟔  𝐟  𝐱   √𝐱𝟑
𝟓

 𝐱
𝟑

𝟓                             𝐟   𝐱   
𝟑

𝟓
𝐱   

𝟐

𝟓                      

𝟕  𝐟  𝐱   √𝐱 𝟐𝟑
 𝐱 

𝟐

𝟑                        𝐟   𝐱   −
𝟐

𝟑
𝐱  

𝟏

𝟑              
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f(x) = ( xِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 

4 
– x

2
  + 1) ( 5x

6 
– 3x )   

 اٌؽً /

f(x) = ( x
4 
– x

2
  + 1) ( 5x

6 
– 3x )                                                                          

f 
/
(x) = ( x

4 
– x

2
  + 1) ( 30x

5 
 - 3 ) + (5x

6  
- 3x )(4x

3
 – 2x )                                  

------------------------------------------------------------------------------------------- 

f(x) = (4 – x ) ( xِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 
2 
  x= 2ػٕذ    ( 3 +

 اٌؽً /
f(x) = (4 – x ) ( x

2 
+ 3 )                                                                                        

f 
/
(x) =  (4 – x ) ( 2x

 
) + (x

2 
+ 3)( – 1 )                                                                 

f 
/
(2) =  (4 – 2 ) ( 2(2)) + (2

2 
+ 3)( – 1 ) = 2(4) + (7)(-1) = 8 – 7 = 1                  

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

------------------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 

 

 

 

 
 

     ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح  
    

    
 x =1ػٕذ   

 اٌؽً/

      
(    )(   ) (    )     

       
                                                                                     

 

      
(    )(    ) (    )      

       
 

       

    
   

 
 

  

 
 

  

 
                       

 
 

 

 

 ِشرمح ؼاصً لغّح داٌر١ٓ = -5
 اٌّمبَ فٟ ِشزمخ اٌجغؾ – اٌجغؾ فٟ ِشزمخ اٌّمبَ

اٌّمبَ 𝟐

 

𝒇 𝒙  
𝒈 𝒙  

𝒉 𝒙  
                                   𝒇  𝒙   

𝒉 𝒙  .𝒈  𝒙    𝒈 𝒙  .𝒉  𝒙 

 𝒉 𝒙  𝟐
      

       

 ح الاٌٚٝ ِشرمح ؼاصً ظشب داٌر١ٓ = الاٌٚٝ فٟ ِشرمح اٌصا١ٔح + اٌصا١ٔح فٟ ِشرم -4

 

f(x) = g(x) .h(x)                         f '(x) = g(x) . h' (x) + h (x) . g'(x)                        
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     ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 
    

      
  = x- 1 ػٕذ    

 اٌؽً/

      
(      )                 

         
                                                                   

   −   
(            )     (       )         

               
                                              

 

   −   
                       

        
 

          

 
 −                       

 
============================================================================================================ 

 

 فٟ ِشرمح داخً اٌمٛط   1-ٌٝ الأط ِشرك اٌمٛط ِشفٛػح اٌٝ أط = الاط فٟ اٌمٛط ِشفٛع ا  -6 

 

                                                                                              
       

============================================================================================================ 

ِصاي / ظذ اٌّشرمح اٌذٚاي ا٢ذ١ح   
3

)x  –1 ) = ( x(f   
 

 اٌؽً /
f '(x) = 3( 1 – x )

2
 (-1) 

 
= -3(1 – x )

2                                                                                          

==================================================== 

اي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح  ِص
 5

)+ x + 1 
2 

+ x
3 

x ) = ( x(f 
 

 اٌؽً /
f '(x) = 5( x

3
 +  x

2 
+ x + 1 )

4 
(3x

2
 + 2x + 1

 
)
                                                                  

 
 

==================================================== 
f (x) = ( x ِصاي / ارا وأد   

2
 - 3 )

4
 fظذ  

′′
(x)  ,  f

 ′
(x)   ػٕذx = 2 

 اٌؽً /

f 
/
(x) = 4( x

2
 - 3 )

3 
(2x

 
) =

    
8x( x

2
 - 3 )

3                                                                                   
 

f 
/
 (2) = 8(2)( 2

2
 - 3 )

3 
 = 16(1)

3
 = 16               

                                                                 
 

f 
//
(x) =8x(3)( x

2
 - 3 )

2 
(2x) + (x

2
 – 3 )

3
 (8)

                                                                         

 
f 

//
(x) =48x

2
( x

2
 - 3 )

2 
 + 8(x

2
 – 3 )

3                             
 
                                                            

f 
//
(2) = 48(2)

2
( 2

2
 - 3 )

2 
+ 8 (2

2
 - 3)

3
  = 192 + 8 = 200  
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 فٟ اٌعزس 2ِلاؼظح / ِشرمح اٌعزس اٌرشت١ؼٟ = ِشرمح داخً اٌعزس ػٍٝ 

      √                                      
ِشزمخ داخً اٌجزس

 √      
                                                    

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

−     √     ِصاي / ارا وأد    )x(ظذ        
/

f  
 اٌؽً / 

      
      

 √       
                                                                                                       

 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 
 

−  √  ِصاي / ارا وأد      f(x) =    ظذ)x(
/

f  
 اٌؽً /

      
    

 √       
                                                                                                       

-------------------------------------------------------------------------------------------- 
ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح  
 

+ 3
3 

+ 5x
4 

x=  y
  
 ظذ  

/
,  y   

//
y  

 اٌؽً 
y/

 = 4x
3 
+ 15x

2                                                                                                                                                    
 
y//

 = 12x
2 
+ 30x

                                                                                                                                                   
 

 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

ِصاي /ارا وأد  
 

 
+ 4 +  

3
= 2x )x(f       ظذ )x(

/
f   , )x(

//
f    ,1)-(

//
f    

 اٌؽً/ 

f(x) = 2x
3
 + 4 + 3x

-1                                                                                                                                  

             −                                              −
 

                         
 

                                                            
 

            

    −      −   
 

     
 −  −   −                                                
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     ِصاي / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 
 

√    
 x = 0ػٕذ  

 اٌؽً /

           
  
 

                                                                                                                                                                           
                                                                                          

      
  

 
      

 

      −√                                                                

      − √       −√  −                                                                     

====================================================== 

)     / ظذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح  3ط  
 

   
)
 

   x = 1 ػٕذ      

 اٌؽً / 

       (
 

   
)
 
(
        –     

      
)                                                             

 

       (
 

   
)
 
(
        –     

      
)                                                            

       (
 

 
)
 
(
 –  

 
)    

 

 
 

 

 
 

 

 
                                                  

 
============================================================================================================ 

       شرمح ٌٍذاٌح ِصاي / ظذ اٌّ
 

    
   −   ػٕذ    

 اٌؽً /
         

        
      

       
  

       −
  

       
  

 

   −    −
     

          
   

 

    
                

 

   
 

    
   

 

 
 

   

 
 

  

 
 

 

 
                                                         

============================================================================================================ 

−            / ارا وأد 3ط   
 

   (x)
/  

(2)  , f
/

f   

 اٌؽً /

       
 

 
       −   

 

          
 

 
        √      −         

       
 

 
            √        −                                                           

 
 

 
       √    −   

 

 
    √     √                               
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 لإ٠عاد ِؼادٌح وً ِٓ اٌّّاط ٚاٌؼّٛد ػٍٝ اٌّّاط ٌٍذاٌح .

 ٚرٌه  (x1 , y1)ٔعذ ٔمطح اٌرّاط  -1 

 y    فٟ اٌذاٌح الاص١ٍح ٚٔعذ ل١ّح  xاي ٔؼٛض ل١ّح ِؼٍِٛح فٟ اٌغؤ x ارا وأد  –أ    

 x    فٟ اٌذاٌح الاص١ٍح ٚٔعذ ل١ّح  yِؼٍِٛح فٟ اٌغؤاي ٔؼٛض ل١ّح  y ارا وأد  –ب  

 mفٟ اٌّشرمح  فٕؽصً ١ًِ اٌّّاط   xٔشرك اٌذاٌح شُ  ٔؼٛض ل١ّح  -2

 y – y1 = m(x – x1)ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط ٚا١ًٌّ فٟ اٌّؼادٌح  -4

 

 ِمٍٛب ١ًِ اٌّّاط  -ح / ١ًِ اٌؼّٛدٞ ػٍٝ اٌّّاط = ِلاؼظ

اٞ     
 

١ًِ اٌّّبط
 ١ًِ  اٌؼّٛد −

 

====================================================== 

 –  5x + 2ظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٌّٕؽٕٟ اٌذاٌح  / 1ِصاي
2

f(x) = x  ػٕذx = 1  

 اٌؽً/

 فٟ اٌذاٌح   x = 1ٔعذ ٔمطح اٌرّاط ٚرٌه ترؼ٠ٛط ل١ّح     

y = f(1) = (1)
2
 – 5(1)  + 2 = 1 – 5 + 2 = -2                                                       

   ( 2- , 1 )ٔمطح اٌرّاط ٟ٘  

                         f ′(x) = 2x – 5فٟ اٌّشرمح لا٠عاد ا١ًٌّ x = 0ٔشرك اٌذاٌح ٚٔؼٛض ل١ّح  

m =f ′(1) = 2(1) – 5 = -3                                                                                  

 y – y1 = m(x – x1)ٚا١ًٌّ  فٟ ِؼادٌح اٌرّاط    ( 2- , 1 )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط  

y + 2 = -3(x – 1)                                                                                              

y + 2 = -3x + 3                                                                                                 

                                                                                           3x + y + 2 – 3  = 0 

 3x + y - 1 = 0       ِؼادٌح اٌّّاط ٟ٘

 ذطث١ماخ ػٍٝ اٌّشرمح

  اٌزطج١مبد إٌٙذع١خ -1
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  / ظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٚاٌؼّٛدٞ ػٍٝ اٌّّاط  ٌٍّٕؽٕٟ  2ِصاي
    

   
  y = 5ػٕذِا    

 اٌؽً / 

 xفٟ اٌذاٌح الأص١ٍح لإ٠عاد ل١ّح   y = 5ٔؼٛض ل١ّح       

  
      

   
                                                                                                             

 

      5(3 –x) = 2x + 1                                                                                  

                                                   

      5(3 –x) = 2x + 1                                                                                  

                                                   

15 – 5x = 2x + 1                                                                                        

                                                   

5x + 2x = 15 – 1                     7x = 14                   x = 2                           

  

    ( 5 , 2 )ٔمطح اٌرّاط 

   ٔشرك اٌذاٌح       
   –        –               

      
                                                        

 

   
  –            

      
 

 

      
                                                                             

 فٟ اٌّشرمح لا٠عاد ا١ًٌّ  x = 2ٚٔؼٛض ل١ّح 

      
 

      
                                                                              

 y – y1 = m(x – x1)ٚا١ًٌّ  فٟ ِؼادٌح اٌرّاط    ( 5 , 2 )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط  

y – 5 = 7(x – 2)                                                                                          

y – 5 = 7x – 14                                                                                           

                    7x – y -14 + 5 = 0                        7x – y – 9 = 0ِؼادٌح اٌّّاط

١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ = 
  

 
 

 

١ًِ اٌّّبط
− 

 −   
  

 
  −                                                                                                 

7( y – 5 ) = -1( x – 2)                                                                                 

7y  –  35  = - x + 2                                                                                     

x +7y  –  35 - 2 = 0                                                                                    

                    x +7y  –  37 = 0ِؼادٌح اٌؼّٛد 
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   √ / ظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٌّٕؽٕٟ اٌذاٌح  3ِصاي
 

f(x) =   ػٕذx = 5  

 فٟ اٌذاٌح الأص١ٍح  x=5اٌؽً/ ٔؼٛض إٌمطح 

         √   
 

                                                                                           

 (2 , 5)ٔمطح اٌرّاط 

 فٟ اٌّشرمح لا٠عاد ا١ًٌّ x = 5ٔشرك اٌذاٌح ٚٔؼٛض ل١ّح 

         
 

 
     

  
      

 

      
  
 

                                                                   

 

         
 

 √      
 

 

     
 

 

  
                                                                           

 

 y – y1 = m(x – x1)ٚا١ًٌّ  فٟ ِؼادٌح اٌرّاط    ( 2 , 5 )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط

    −   
 

  
  −                           −     −                                          

 

     −     −                           −  −                                           

 

     12y – x – 19 = 0ِؼادٌح اٌّّاط 

 

 

 

 

 

 

 

y = x/ ظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٟ اٌذاٌح  4ِصاي
2
  اداخ ػٕذ ٔمطح ذماغؼٗ ِغ ِؽٛس اٌص  1 +

  x = 0اٌؽً / ٔمطح اٌرمطغ ِغ ِؽٛس اٌصاداخ تؼٕٟ 

y = x
2
+ 1 = 0

2
 + 1 = 1                                                                                   

 (1 , 0)إٌمطح ٟ٘ 

y = x
2
+ 1                                                                                                       

y′ = 2x                                                                                                           

y′ = 2(0) = 0                                                                                                  

 0ا١ًٌّ =     

 y – y1 = m(x – x1)ٚا١ًٌّ  فٟ ِؼادٌح اٌرّاط    ( 1 , 0 )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط  

y – 1  = 0(x - 0)                                                                                            

y – 1  = 0                                                                                                      

 y - 1 = 0 ِؼادٌح اٌّّاط ٟ٘        

 

 

 xفٟ اٌذاٌخ ٚٔجذ ل١ُ  y = 0ارا وبْ إٌّذٕٟ ٠زمبؽغ ِغ ِذٛس اٌغ١ــٕبد ٔؼٛع ػٓ  -1 

                                  yفٟ اٌذاٌخ ٚٔجذ ل١ُ x = 0غ ِغ ِذٛس اٌظبداد ٔؼٛع ػٓ ارا وبْ إٌّذٕٟ ٠زمبؽ -2 

 ملاحظة   
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−    ِصاي / ظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٟ اٌذاٌح     
 

     
  −  ػٕذ    

 

 

 فٟ اٌذاٌح   x = 2اٌؽً/ ٔعذ ٔمطح اٌرّاط ٚرٌه ترؼ٠ٛط ل١ّح 

   −   −   −   
 

       
 −    

 

   
                               

   ( 2 , 1- )ٔمطح اٌرّاط ٟ٘ 

 

                                              فٟ اٌّشرمح لا٠عاد ا١ًٌّ  x = -1ٔشرك اٌذاٌح ٚٔؼٛض ل١ّح  

     

   
 

                     
6x      

 

 f 
/
(x)=3x

2 
– 2 -      

( x
2
 + 2)

2
   

 
 

                 
6   

 

= 3 – 2 + 
6(-1)      

 

 f 
/
(-1)=3(-1)

2 
– 2 -      

(3)
2 

( (-1)
2
 + 2)

2
  

 

 5 
 

=  
2 

 

= 1 +  
6    

 

 f 
/
(x)=3

 
– 2 +      

3  3 ( 3)
2
  

 

 y – y1 = m(x – x1)ٚا١ًٌّ  فٟ ِؼادٌح اٌرّاط    ( 2 , 1- )ٔؼٛض ٔمطح اٌرّاط  

 −   
 

 
  −                                                                                                           

 

3(y – 2) = 5(x + 1)                                                                                            

3y - 6= 5x + 5                                                                                                   

   5x  - 3y + 6 + 5 = 0                                                                                        

 5x – 3y + 11 = 0 ِؼادٌح اٌّّاط ٟ٘      

====================================================== 
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ٔعذ ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ  ؼ١س   ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ =  -1
  ِؼبًِ  

 ِؼبًِ 
 

 

 اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ ارا واْ اٌّغرم١ُ ٠ٛاصٞ اٌّّاط فاْ ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ  -2

 ِمٍٛب ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ  -ارا واْ اٌّغرم١ُ ػّٛدٞ ػٍٝ  اٌّّاط فاْ ١ًِ اٌّّاط =  -3

 f ′(x)ٔعذ اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذاٌح  -4

 xشُ ٔثغػ ٚٔعذ ل١ُ    f ′(x) = mٔعغ ١ًِ اٌّّاط = اٌّشرمح اٞ   -5

 (x , y)إٌمػ ػٍٝ شىً شُ ٔىرة   yفٟ اٌذاٌح الاص١ٍح ٚٔعذ ل١ُ  xٔؼٛض ل١ُ   -6

 ِلاؼظح / ارا واْ ِّاط ٠ٛاصٞ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ فاْ ١ٍِٗ = صفش 

-------------------------------------------------------------------------------------------- 

– 4x + 5/ظذ إٌمػ ػٍٝ إٌّؽٕٟ 1ِصاي
2 

f(x) = x  ٚاٌرٟ ػٕذ٘ا اٌّّاط ٠ٛاصٞ اٌّغرم١ُ اٌز ٞ

   y + 2x + 3  = 0ِؼادٌرٗ 

 اٌؽً /
 ارا واْ اٌّّاط ٠ٛاصٞ ِغرم١ّا ِؼٍِٛا فاْ ١ًِ اٌّغرم١ُ = ١ًِ اٌّّاط ٠ٚغاٚٞ اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذاٌح  

  − ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ = 
  

 
 

– ِؼبًِ  

ِؼبًِ  
 

 

 ٔعذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 

         f(x) = x
2 
– 4x

 
+ 5                                                                                   

     

f
 /
 (x) = 2x

 
– 4

 
                                                                                                

     

f
 /
 (x) = m = -2                                                                                                

  

2x
 
– 4= -2                       2x = -2 + 4                   2x =2                 x = 1         

   

f(1) = (1)
2
 – 4(1) + 5 = 1 – 4  + 5  = 2                                                           

   

 (2 , 1)ٔمطح اٌرّاط 
 ============================================================================================================ 

 

 

 

 ِلادظخ / لا٠جبد ٔمطخ رٕزّٟ اٌٝ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ ٔزجغ اٌخطٛاد اٌزب١ٌخ
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ax + b +/ارا وأد اٌذاٌح  2ِصاي
2 

f(x) = x   1ٚواْ ١ًِ اٌّّاط ػٕذ-x=   ٛ٘4   ْٚوا 

 b , aذ ل١ّح ظ  )- (2 , 3إٌّؽٕٟ  ٠ّش تإٌمطح          

 اٌؽً /

f(x) = x
2 
+ ax + b                                                                                               

    

f 
/
(x) = 2x

 
+ a                 f 

/
(-1) = 4                                                                       

2(-1) 
 
+  a = 4                  -2 + a = 4                  a = 6                              

    f(-3) = 2   فٟ اٌذاٌح  اٞ (2 , 3-) ٔؼٛض إٌفطح                                                        

  (-3)
2 
+ 6(-3) + b = 2               9 -18 + b = 2               -9 + b = 2            b =11 

  

– 9x + 4/ظذ إٌمػ ػٍٝ إٌّؽٕٟ 3ِصاي
2 

3x –
3 

f(x) = x  تؽ١س ٠ىْٛ ػٕذ٘ا اٌّّاط ِٛاص٠ا 

  ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ       

 اٌؽً /

 اٌّّاط ٠ٛاصٞ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ ارْ ١ٍِٗ = صفش  

 اٌّشرمح = صفش

         f(x) = x
3 
– 3x

2 
– 9x + 4                                                                             

f 
/
(x) = 3x

2 
– 6x

 
– 9                                                                                            

f 
/
(x) = 0                  3x

2 
– 6x

 
– 9 = 0                                                                 

x                                                                               3ٔمغُ ػٍٝ 
2 
– 2x

 
– 3 = 0 

(x – 3 )( x + 1) = 0                                                                                      

x – 3 = 0              x = 3                                                                                    

x + 1 = 0             x = -1                                                                                   

 فاْ   x = 3ػٕذِا  

f(3) = (3)
3
 – 3(3)

2
 - 9(3) + 4 = 27 – 27 - 27 + 4  = -23                                  

     

 (23- , 3)ٔمطح اٌرّاط 

 فاْ   x = -1ػٕذِا  

f(-1) = (-1)
3
 – 3(-1)

2
 - 9(-1) + 4 = -1  – 3 - 9  + 4 = -9                                   

    

 (9- , 1-)ٔمطح اٌرّاط 

 (9- , 1-)  , (23- , 3)ٔماغ اٌرّاط 

 

 

 

 

 

 



 

 

 Page 21 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
f(x) = xٍٝ إٌّؽٕٟ /ظذ إٌمػ ػ5ط

2 
– 4x + 5  ُ2ػٕذِا ٠ىْٛ اٌّّاط ٠ٛاصٞ اٌّغرم١x – y =0  

 اٌؽً /
 ارا وبْ اٌّّبط ٠ٛاصٞ ِغزم١ّب ِؼٍِٛب فبْ ١ًِ اٌّغزم١ُ = ١ًِ اٌّّبط ٠ٚغبٚٞ اٌّشزمخ الاٌٚخ ٌٍذاٌخ  

   ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌّؼٍَٛ =
  

  
 

– ِؼبًِ  

ِؼبًِ  
 

 ٔعذ اٌّشرمح ٌٍذاٌح 

         f(x) = x
2 
– 4x

 
+ 5                                                                                     

f 
/
(x) = 2x

 
– 4

 
                                                                                                   

f 
/
(x) = 2                 2x

 
– 4= 2                       2x = 2 + 4                  x = 3          

  

f(3) = (3)
2
 – 4(3) + 5 = 9 – 12  + 5  = 2                                                          

 (2 , 3)ٔمطح اٌرّاط 
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  tاٌضِٓ ٠ٚشِض ٌٗ تاٌشِض -1

 s(t)الإصاؼح )اٌثؼذ اٚ اٌّٛظغ(  ٠ٚشِض ٌٙا تاٌشِض -2

 v(t)اٌغشػح ٠ٚشِض ٌٙا تاٌشِض -3

 a(t)اٌرؼع١ً ٠ٚشِض ٌٗ تاٌشِض -4

 اٌمٛا١ٔٓ اٌّغرخذِح                                           

 v(t) = s′ (t)اٌغشػح = ِشرمح الإصاؼح   ٚٔؼثش ػٓ رٌه  -1 

 a(t) = v′ (t)اٌرؼع١ً = ِشرمح اٌغشػح   ٚٔؼثش ػٓ رٌه  -2 

====================================================== 

s(t) = tج / ظغُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ ٚفك اٌماػذ 1ِصاي
3
 + 3t

2
 + 4t + 1  ؼ١سs(t)  ذماط

 ( دلائك تذأ اٌؽشوح . 5تالأِراس ٚاٌضِٓ تاٌذلائك ظذ ِٛظؼٗ ٚعشػرٗ ٚذؼع١ٍٗ تؼذ )

 اٌؽً/

s(5) = (5)
3
 + 3(5)

2
 + 4(5) + 1 = 125 + 75 + 20 + 1 = 221m                            

v(t) = s 
/
(t) = 3t

2
 + 6t + 4                                                                                

v(5)  = 3(5)
2
 + 6(5) + 4 = 75 + 30 + 4 = 109                                                  

a(t) = v 
/
(t) = 6t + 6                                                                                         

a(5)  = 6(5) + 6 = 36                                                                                      

====================================================== 

s(t) = t/  ٠رؽشن ظغُ ػٍٝ خػ ِغرم١ُ ٚفك اٌماػذج  2ِصاي
2
 - 20t + 120  ؼ١س ٠ماط اٌثؼذ 

 تاٌى١ٍٛ ِرشاخ ٚاٌضِٓ تاٌغاػح ظذ             
 عشػرٗ  تؼذ خّظ عاػاخ  .  -1 
 تؼُذٖ ػٕذِا ذصثػ عشػرٗ صفشا . -2 

 اٌؽً / 
1- v(t) = s 

/
(t) = 2t - 20                                                                                        

 v(5) =  2(5) - 20 = 10 - 20 = -10                                                                       
 تؼُذٖ ػٕذِا ذصثػ عشػرٗ صفشا -2

v(t) = 0                  2t – 20 = 0                 2t  = 20                   t = 10                 
 t = 10ٔؼٛض 

         −               −                                                                                         

 اٌزطج١مبد اٌف١ض٠ب٠ٚخ 
 



 

 

 Page 22 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 اٚظذ اٌضِٓ اٌزٞ     = s(t)    √ / ظغُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ ٚؼغة اٌؼلالح  3ِصاي

  ِرش/شا . 1/3ؼرٝ  ذصثػ عشػرٗ   ٠غرغشلٗ           

 اٌؽً/

           
 

 √    
 

 

√    
                                                       

 

     
 

 
                        

 

√    
 

 

 
                                                      

 

√                                                                                                      

 2t + 1 = 9ذشت١غ اٌطشف١ٓ      
                                                                                        

 2t = 9 - 1                    2t = 8                     t = 4                                     
======================================================

s(t) = t/ ارا ذؽشن ظغُ ٚفك اٌؼلالح 4ِصاي =
3
 - 6t

2
 + 18t + 12  ؼ١سs(t) اس ذماط تالأِر

 ٚاٌضِٓ 

 تاٌصٛأٟ   اؼغة  تؼُذ اٌعغُ ػٓ ٔمطح تذا٠ح اٌؽشوح ٚعشػرٗ ػٕذِا  ٠صثػ ذؼع١ً صفشا ..         

 اٌؽً/ 

v(t) = s
/
(t) = 3t

2
 - 12t + 18                                                                                  

 اٌرؼع١ً= صفش 

a(t) = v
/
(t) =  6t – 12                                                                                          

6t – 12  = 0                         6t = 12                      t = 2                                      

 s(2) = (2)
3
 – 6(2)

2
 + 18(2) + 12 = 8  – 24  + 36  + 12 = -16 + 48 = 32            

 

v(2)  = 3(2)
2
 – 12(2) + 18 = 12 – 24 + 18 = 6                                                   

====================================================== 

s(t) = 96t - 16t/لزف ظغُ ٔؽٛ الأػٍٝ ػٓ عطػ الأسض  تئصاؼح ِؼطاج ٚفك اٌؼلالح  5ِصاي
2

 

 تاٌصٛأٟ اؼغة tتالأِراس   s(t)ؼ١س اْ الإصاؼح         

 ِرٝ ذصثػ عشػرٗ صفشاً .  -2عشػح اٌعغُ تؼذ شا١ٔر١ٓ     -1
 

1- V(t) = s
/
(t) = 96 - 32t

 
                                                                                                                       

    

 

V(2)  = 96 – 32(2) = 96 – 64 = 32                              
 
                                                                         

 

 ػٕذِا ذصثػ عشػرٗ = صفش -2

2- V(t) =  0                      96 - 32t = 0
 
                                                                     

      32t = 96                                            t = 3                                                                          
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 ُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ تؽ١س تؼُذٖ  تالأِراس ٚاٌضِٓ تاٌصٛأٟ ِٚؼطٝ اٌؼلالح / ظغ 6ط

 ِرش/شا .  1اؼغة تؼذٖ ػٕذِا ذصثػ عشػرٗ          √        

                                                 اٌؽً/
 

           
  

 √      
 

  

√      
                                                    

                              
  

√      
                                                      

 

√                                                                                                                   
2tذشت١غ اٌطشف١ٓ                 

2
 + 18 = 4t

2                                                                                             

 4t
2
 -2t

2
 = 18                     2t

2
 = 18                     t

2
 = 9                 t = 3                                                        

s(3) = √          = √     = √   = 6                                                

====================================================== 

s(t)= tٚفك اٌؼلالخ /ارا رذشن جغُ  7ط
3
 - 6t

2
 + 9t + 7  د١شs(t)  ِٓرمبط ثبلأِزبس ٚاٌض 

 اؼغة ثبٌضٛأٟ         

 تؼُذٖ اٌعغُ ِٓ ٔمطح تذا٠ح اٌؽشوح ػٕذِا ذصثػ عشػرٗ صفشا ..   -1  

 تؼُذٖ اٌعغُ ِٓ ٔمطح تذا٠ح اٌؽشوح ػٕذِا ٠صثػ ذؼع١ً صفشا ..   -2  

 اٌؽً/ 
v(t) = s′(t) = 3t

2
 - 12t + 9                                                                                 

 اٌغشػح = صفش   
v(t) = 0                  3t

2
 - 12t + 9 = 0                                                        

t
2
 - 4t + 3 = 0                                                                                                   

(t – 3)( t – 1) = 0                                                                                              

t – 3 = 0              t = 3                                                                                     

 t – 1 = 0              t = 1                                                                                     
 فاْ   t = 3ػٕذِا  

s(t) = (3)
3
 – 6(3)

2
 + 9(3) + 7 = 27 – 54 + 27 + 7 = 7                                       

 فاْ   t = 1ػٕذِا  
s(t) = (1)

3
 – 6(1)

2
 + 9(1) + 7 = 1  – 6  + 9  + 7 = 11                                        

 اٌرؼع١ً= صفش 
a(t) = v

 /
(t) =  6t – 12                                                                                        

6t – 12  = 0                         6t = 12                      t = 2                                    

 s(2) = (2)
3
 – 6(2)

2
 + 9(2) + 7 = 8  – 24  + 18  + 7 = 9                                                                            
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 ٠ّصً ؼعُ الإٔراض  xؼ١س  C(x)ٔشِض ٌٍذاٌح اٌىٍفح اٌى١ٍح تاٌشِض  -1

         ؼ١س   MCٔشِض ٌٍذاٌح اٌىٍفح اٌؽذ٠ح   تاٌشِض  -2

   ٚٔؽصً ػ١ٍٙا ِٓ     ACٔشِض ِؼذي اٌىٍفح  تاٌشِض -3
    

 
  

 ِؼذي اٌىٍفح اٌؽذ٠ح  = ِشرمح ِؼذي اٌىٍفح -4
 

  
         

============================================================================================================ 

C(x) = 3xِصاي / ٌٕفشض اْ داٌح اٌىٍفح اٌى١ٍح لأراض عٍؼح ِا  
2
 – 60x + 1200   ظذ 

 داٌح ِؼذي اٌىٍفح    -2داٌح اٌىٍفح اٌؽذ٠ح            -1       

 ؼعُ الإٔراض اٌزٞ ٠ؼطٟ الً ِؼذي وٍفح اٌى١ٍح  -4ذي اٌىٍفح اٌؽذ٠ح    داٌح ِؼ -3       

 اٌؽً/

     C(x) = 3x
2
 – 60x + 1200                                                                           

1)  MC = C′(x) = 6x – 60                                                                             

      
    

 
 

            

 
   −    

    

 
                          

 

    
 

  
     

     

    −
    

                                                                   

 صفشا  ACد ؼعُ الإٔراض اٌزٞ ٠ؼطٟ الً ِؼذي وٍفح ٔعؼً اٌّشرمح الأٌٚٝ ٌـ لإ٠عا

       −
    

                                                                                                      

x      ظشب غشفٟ اٌّؼادٌح فٟ 
2 

       3x
2 
– 1200 = 0                           3x

2 
 = 1200                                           

      x
2 
 = 400                                   x = 20                                                    

 اٌىٍفح اٌى١ٍح 

    C(x) = 3(20)
2
 – 60(20) + 1200   = 1200 – 1200 + 1200  = 1200             

             

 التطبيق الاقتصادي للمشتقة  
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              ِٓ ٚؼذاخ عٍؼح ِاٟ٘  x/ ٌٕفشض اْ اٌى١ٍح ٌصٕغ 8ط
  

 
   

 50ظذ اٌىٍفح اٌؽذ٠ح ػٕذِا ٠ىْٛ ػذد اٌٛؼذاخ اٌّصٕٛػح        

 اٌؽً /

              اٌىٍفح اٌى١ٍح      
  

 
      

              −
  

                                                                             

−     داٌح اٌىٍفح اٌؽذ٠ح                                                                       
  

    

 50ىْٛ ػذد اٌٛؼذاخ = لا٠عاد اٌىٍفح اٌؽذ٠ح ػٕذِا ٠  

                                                   −
  

     
   −

  

    
               

   −
 

   
 

    

   
−

 

   
 

    

   
                                     

============================================================================================================ 

 

 = C(x)/  ٌرىٓ داٌح اٌىٍفح اٌى١ٍح    9ط
 

 
x

2
 – 2x + 5   ظذ 

 داٌح ِؼذي اٌىٍفح اٌى١ٍح            -2داٌح اٌىٍفح اٌؽذ٠ح            -1       

 = C(x)اٌؽً  
 

 
x

2
 – 2x +5                                                                                  

    

          −                                                  داٌخ اٌىٍفخ اٌذذ٠خ                         

 

   
    

 
 

 

   
    –       

 
 

 

 
 −   
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 ِصاي / ظذ     
 

  
               

 اٌؽً /    
 

  
                                                                                 

 

 

 

 

 

 

 ِصاي / ظذ     
 

  
    

 

 
          

 اٌؽً /    
 

  
   

 

 
 −    

 

 
  

 

 
 

 

 
    

 

 
                                                               

 

 
 

 

 ِصاي / ظذ     
 

  
           

 

 

  
                                                                                          

 

 

 

 

 

 

 

 ِصاي / ظذ    
 

  
            

  
 

  
        −          −                                                                 

 

 

 

  

 

 

 ِصاي / ظذ 
 

  
            

 

  
    اٌذً                                                                     

 

 
 

 

 

 ِشرماخ اٌذٚاي اٌذائش٠ح 

𝟏   
𝒅

𝐝𝐱
 𝐬𝐢𝐧 𝐲   𝐜𝐨𝐬 𝐲 

𝐝𝐲

𝐝𝐱 
         

𝟐   
𝒅

𝐝𝐱
 𝐜𝐨𝐬 𝐲  −𝐬𝐢𝐧 𝐲  

𝐝𝐲

𝐝𝐱
         

  

𝟑  
𝒅

𝐝𝐱
 𝐭𝐚𝐧 𝐲  𝐬𝐞𝐜𝟐𝐲 

𝐝𝐲

𝐝𝐱
          

𝟒  
𝒅

𝐝𝐱
 𝐜𝐨𝐭 𝐲  −𝐜𝐬𝐜𝟐𝐲 

𝐝𝐲

𝐝𝐱
       

𝟓   
𝒅

𝐝𝐱
 𝐬𝐞𝐜 𝐲  𝐬𝐞𝐜 𝐲 𝐭𝐚𝐧 𝐲  

𝐝𝐲

𝐝𝐱
    

𝟔  
𝒅

𝐝𝐱
 𝐜𝐬𝐜 𝐲  −𝐜𝐬𝐜 𝐲 𝐜𝐨𝐭 𝐲  

𝐝𝐲

𝐝𝐱
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 ِصاي / ظذ 
 

  
            

 اٌؽً /
 

  
       −                 −                                                     

========================================================================================================= 

 

f(x) = Sin( 7xد ِصاي / ارا وأ
2
 + 4x + 1)    ظذf

 /
 (x) 

 اٌذً /

f 
/
(x) = cos( 7x

2
 + 4x + 1)( 14x + 4)                                                               

=(14x +4) cos( 7x
2
 + 4x + 1)                                                                 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

 

 √ f(x) = Sinِصاي / ارا وأد 
 

fظذ    
 /
 (x) 

 اٌؽً /

f (x) = Sin  
 

                         f 
/
 (x) = cos 

 

  (
 

 
  

 

 )  
 

 
  

 

  cos√ 
 

             
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

 

f(x) = cosِصاي / ارا وأد 
3
 7x     ظذf

 /
 (x) 

 

                     −                                                                      

          −                                                                                      
 

========================================================================================================= 

 

fظذ   f(x) = cos 3x – tan 5x + sec 4xِصاي / ارا وأد 
 /
 (x) 

 

f 
/
(x) = -3sin 3x – 5sec

2
 5x + 4sec 4x tan 4x                                                 

 
========================================================================================================== 

 

 

f(x) = (Sec 5x)ِصاي / ارا وأد 
3
fظذ    

 /
 (x) 

 اٌذً /

 f 
/
(x) = 3(Sec 5x)

2
 (sec 5x tan 5x ) 5  =15 sec

3
 5x tan 5x                            

 
========================================================================================================== 
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 اعئٍخ ِذٌٍٛٗ                                              

  

y = Sin( 5 – x/ ارا وأد  1ط
3
yظذ    ( 

 /
  

 

y
/
 = cos( 5 – x

3
 )(-3x

2
) = -3x

2
 cos( 5 – x

3
 )                                                   

 

========================================================================================================== 

yظذ              √ = y/ ارا وأد  2ط
 /

 

 /اٌؽً 

   
              

  √          
 

            

√          
                                                                         

 
========================================================================================================= 

 

y = x Sec x/ ارا وأد  3ط
2
yظذ    

 /
 

 اٌؽً / 

y
/
 = x Sec  x

2
 tan x

2
 (2x) + sec x

2
 (1) = 2x

2
 Sec x

2
 tan x

2
 + sec x

2                       
  
 

========================================================================================================== 

 

yظذ    y = Sin 3x cos 3x/ ارا وأد  4ط
 /

 

 

y
/
 = Sin 3x (-sin 3x) (3) +  cos 3x cos 3x (3) = -3Sin

2
 3x + 3cos

2
 3x            

                     

========================================================================================================== 

 

       √ = y/ ارا وأد  5ط
 

yظذ    
 /

 

 اٌذً / 

y =         
 

          
 

                                                                                   

y
/
 = 

 

 
          

 

  −           
        

 √      
                                                        

 

========================================================================================================== 

 

 y = csc/ ارا وأد  6ط
5
 (x

2
yظذ    (1 + 

 /
 

 اٌذً / 

y
/
 = 5csc

4
 (x

2
 + 1)[ - csc (x

2
 + 1) cot (x

2
 + 1)] (2x)                                         

 

 -10csc
5
 (x

2
 + 1) cot (x

2
 + 1)                                                                     = 

 

 
========================================================================================================== 
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y = (Sin 3x – cos 3x)/ أرا وأد  7ط
2
yظذ      

 /
 

 اٌذً / 

y = Sin
2
 3x – 2 sin 3x cos 3x +cos

2
 3x                                                           

         

y =  Sin
2
 3x + cos

2
 3x  - 2 sin 3x cos 3x                                                         

 

y = 1 – sin 6x                                                                                                   
 

y
/ 
= - cos 6x (6) = -6 cos 6x                                                                             

========================================================================================================= 

/ اشثد صؽح   8ط 
 

  
      − 

 

 
                  

 اٌؽً / 
 

  
      − 

 

 
                −                                     

        −                                           

          −                                             

                                                   
========================================================================================================= 

/ اشثد صؽح  9ط
 

  
 
      

      
   

     

         
  

 اٌؽً 

     
 

  
 
      

      
  

                              

         
                            

 

 
                              

         
                       

 
     

          
                                                                

                                               ===================================================== 

فعذ    y = cos 2x/ ارا وأد 11ط
   

    

اٌؽً /
  

  
 −                                                                                                      

 

   

    −                                                                                                             
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فثش٘ٓ           = y/ ارا وأد 11ط
   

               

 اٌؽً /
  

  
                                                                                                                       

 

   

                                                                                                         
 

   

                                                                                                                
 

   

                                                                                                        

 y = tan xٔؼٛض 
   

                                                                                               
=========================================================================================== 

−    فثش٘ٓ اْ            = y/ ارا وأد 12ط           
 اٌؽً /  

  

  
                                                                                  

 

   

   
   −                                                                                         

 

   

   
 −                                                                                                        

 

   

   
 −                                                                                                             

 

   

   
                                                                                                                 

 

   

   
    −                                                                                                         

   

   
     −                                                                                                       

 

   

   
      −   −                                                                                         

 

   

   
      −                                                                                        

 

   

   
      −                                                                                                     
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فعذ    y = sin 4x tan 2x/ ارا وأد 13ط
  

  
 

 

  اٌؽً /
  

  
                                

===================================================== 

عذ  ف  y = tan(cos x)/ ارا وأد 14ط
  

  
 

 اٌؽً /
  

  
            −       −                                                   

========================================================================================================= 

 

 ٚاظثاخ                                                   

 / جد المشتقة للدوال التالية :1س
                                                                                                                                                           

 

                                                                                                                
 

                                                                                                              
 

                                                                                                              
 

                                                                                                              
 

          
        

        
                                                                                                   

 

            ( 
   

   
)                                                                                              

 

        
             

        
  
 

        √             
============================================================ 

 

/ ارا واْ   2ط
  

  
 

         

            
     اصجذ اْ   

      

         
  

/ ارا واْ   3ط
  

  
     اصجذ اْ                 

        

         
  

/ ارا واْ   4ط
  

  
 

 

       
     اصجذ اْ   
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 الاشرماق اٌعّٕٟ                                                     
 ٔع١ف تؼذ وً (x)( تإٌغثح yٚ ) xفؼٕذ اشرماق ِؼادٌح ذؽٛٞ ػٍٝ  xداٌح تذلاٌح  yارا وأد 

أِا   yِشرمح  
  

  
   أٚ    

========================================================================================================= 

x/ارا واْ  1ط
2
 – y

2
 = 7y – x       ظذ

  

  
 

 اٌؽً / 

  −   
  

  
  

  

  
−                                                                                             

 

 
  

  
   

  

  
                                                                                                

 
  

  
                                                                                                      

 

  

  
 

     

    
                                                                                                                

========================================================================================================= 

x/ارا واْ  2ط 
2
 + y

2
)     اشثد اْ        10 = 

  

  
)
 
  

   

              

     
  

  
                                                                                                       

 

   
  

  
                                                                                                            

 

   
   

    
  

  
 
  

  
                                                                                           

(
  

  
)
 
  

   

                                                                                                  

========================================================================================================= 

−    /ارا واْ 3ط            – ظذ          
  

  
 

 اٌؽً /

    
  

  
      −     −  

  

  
                                                        

 

   
  

  
   −     −  

  

  
                                                                  

 

   
  

  
  

  

  
  −                                                                         

       
  

  
  −                                                                          
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y/ ارا ػٍّد تأْ 4ط
2
 + x

2
 فثش٘ٓ ػٍٝ اْ   1 = 

   

     
   

    
  

  
   

 اٌؽً / 

  
  

  
                                                                                                             

 

 
  

  
                                                                                                                 

 

 
   

    
  

  
 
  

  
                                                                                               

 

 
   

     
  

  
                                                                                                  

 

 
   

    
   

    
  

  
  (

  

  
)

   

                                                                        

 

 
   

     
   

    
  

  
                                                                                               

========================================================================================================= 

−    / ارا وأد 5ط فعذ                       
   

    

 اٌؽً / 

    −                                          −    −                                      
 

  
  

    
                                                                                                                       

 

  

  
 

        

       
 

  

       
                                                                                               

 

   

    
               

       
 

         

       
 

   

       
                                                          

  

===================================================== 

x/ارا وأد  6ط
3
 y

2
 – 2y = 5x + 3    ظذ

  

  
   

 اٌؽً / 

x
3
 2y

  

  
 y

2 
 (3x

2
 ) – 2

  

  
 = 5                                                                       

  

  
     −     −                                                                                      
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Sin xy / ارا وأد  7ِصاي
2
 = 4x – 3y     ظذ

  

  
 

 اٌؽً/ 

cos xy
2
 (1      (  

  

  
)   −  

  

  
                                                       

y
2
 cos xy

2
 + 2xy cos xy

2
 
  

  
  −  

  

  
                                                               

2xy cos xy
2
 
  

  
  

  

  
  −                                                                      

(2xy cos xy
2
    

  

  
  −                                                                        

  

  
 

           

             
                                                                                       

 
==================================================== 

ظذ               / ارا وأد  8ِصاي
  

  
 

 

    

  
        

  

  
       

    

  
    

  

  
 −   −     

         
  

  
 −   −     

 
  

  
 

       

      
  

 ======================================================================================================== 

ظذ                 / ارا وأد 9ِصاي 
  

  
 

 

         
  

  
     

  
       

     
  

  
−     

  
     −      
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−      / ارا وأد 11ِصاي        − ظذ     
  

  
 

 

     −           −     

  −           −     

   −      

  
−        

  

  
   −   

  

  
  

     

  
   

  

  
   −           

  

  
 

           

      
  

========================================================================================================= 

ظذ ل١ّح           / ارا وأد 11ِصاي 
   

      ػٕذ إٌمطح     

         

  
    

    

  
 −                

  

  
 

   

    

  

  
 −       

   

    −              

  
  

   

    
   

   
   

   
   

    

   

    
  

 
 

 

 
 
  

 
 − −   −   

====================================================== 

 ذّاس٠ٓ 

 اٚظذ اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذٚاي اٌرا١ٌح :

   √                                             −          

   
     

     
      −                                                   
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اٌّؼذلاد اٌّشرجطخ ثبٌضِٓ : ٟٚ٘ ػجبسح ػٓ رطج١مبد ػٍٝ اٌذاٌخ اٌؼ١ّٕخ ٚاٌزٟ ٠ىْٛ ف١ٙب الاشزمبق 

 . tثبٌٕغجخ ٌٍضِٓ 

  -ٌذً ٘زٖ اٌزطج١مبد ٔزجغ اٌخطٛاد اٌزب١ٌخ :

 ّؼٍِٛبد اٌّطٍٛثخ  ٔشعُ ِخطؾ رٛػ١ذٟ ٌٍغؤاي ٚٔؼ١ٓ اٌّؼٍِٛبد اٌّؼطبح فٟ اٌغؤاي ٚاٌ -1

 ٔىزت اٌذاٌخ اٌؼلالخ اٌزٟ عٕغزخذِٙب فٟ دً اٌغؤاي . -2

ٔشزك اٌذاٌخ اٚ اٌؼلالخ ثبٌٕغجخ ٌٍضِٓ  -3
 

  
 

 ٔؼٛع ػٓ اٌّؼٍِٛبد ٌٍذظٛي ػٍٝ اٌّجٙٛي . -4

 لا ٔؼٛع اٌّؼٍِٛبد الا ثؼذ الاشزمبق .  -5

 

 ثؼغ اٌؼلالبد اٌزٟ ٔذزبجٙب فٟ دً اٌغؤاي ٟٚ٘  

 ِجشٕ٘خ ف١ضبغٛسط  -1

 رشبثٗ اٌّضٍض١ٓ  -2

 ِؼبدٌخ اٌذائشح أٚ ِٕذٕٟ  -3

 

===================================================== 

 ثؼغ اٌمٛا١ٔٓ اٌزٟ ٔذزبط ا١ٌٙب فٟ دً اٌّغبئً .

 ِغبدخ اٌّضٍش = ٔظف اٌمبػذح فٟ الاسرفبع  -1

 ِذ١ؾ اٌّضٍش = ِجّٛع اؽٛاي اػلاػٗ اٌضلاصخ . -2

------------------------------------------------------------------------------------------ 

A = xِغبدخ اٌّشثغ = ِشثغ ؽٛي اٌؼٍغ .                                                          -3
2 

      x                                              p = 4xفٟ ؽٛي اٌؼٍغ        4ِذ١ؾ اٌّشثغ =  -4

------------------------------------------------------------------------------------------ 

  A = x. yِغبدخ اٌّغزط١ً = اٌطٛي فٟ اٌؼشع                                                  -6 

                                                        y 

 p = 2(x + y))اٌطٛي + اٌؼشع (                                         ١2ؾ اٌّغزط١ً = ِذ -7 

       x      

------------------------------------------------------------------------------------------ 

A = П rِغبدخ اٌذائشح  = ِشثغ ٔظف اٌمطش فٟ إٌغجخ اٌضبثزخ  -8 
2                                                

      
 

p = 2 П rٔظف اٌمطش فٟ إٌغجخ اٌضبثزخ    2ِذ١ؾ اٌذائشح =  -9
 
                                     

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 ِشثغ  

r 
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دجُ اٌّىؼت = )ؽٛي اٌؼٍغ( -11
3                                                                        

V = x
3                      

)ؽٛي اٌذشف(4ِغبدزٗ اٌجبٔج١خ =  -11
2   

x    
                                                              

L.A = 4x
2 

)ؽٛي اٌذشف(6ِغبدزٗ اٌى١ٍخ =  -12
2                                                                              

T.A = 6x
2 

                                                            x 

x                                                                  
------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

 

v = П rدجُ الاعطٛأخ = ِغبدخ اٌمبػذح فٟ الاسرفبع                                               
2
 h            

 L.A = 2 П r hاٌّغبدخ اٌجبٔج١خ = ِذ١ؾ اٌمبػذح فٟ الاسرفبع                                           

L.A = 2 П r h + 2 П rمبػذح                   ِغبدخ اٌ 2اٌّغبدخ اٌى١ٍخ = اٌّغبدخ اٌجبٔج١خ + 
2

   
 
 

 

 
------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

 =Vخ اٌمبػذح فٟ الاسرفبع                                         دجُ اٌّخشٚؽ = ِغبد
 

 
 П r

2
 h                                   

                                                                                     h  

 

 

                                                         

------------------------------------------------------------------------------------------ 

 دجُ ِزٛاصٞ اٌغطٛح اٌّغزط١ٍخ = ِغبدخ اٌمبػذح فٟ الاسرفبع 
                                                                       

 
                       

ِغبدزٗ اٌجبٔج١خ = ِذ١ؾ اٌمبػذح فٟ الاسرفبع
   

  
                                                             

ِغبدخ اٌمبػذح 2ِغبدزٗ اٌى١ٍخ = اٌّغبدخ اٌجبٔج١خ +  
                                                                        
 

 

------------------------------------------------------------------------------------------ 

 اٌىشح   

 = v =  
 

 
П r

3
 دجُ اٌىشح                                                                                        

 

                                                                       = A = 4П r
2

 اٌّغبدخ اٌغطذ١خ ٌٍىشح 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

h      

 

 

        

r 
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  2m/خضاْ ٍِّٛء تاٌّاء ػٍٝ شىً ِرٛاصٞ عطٛغ ِغرط١ٍح لاػذذٗ ِشتؼح غٛي ظٍؼٙا 1ِصاي 

. ٠رغشب ِٕٗ اٌّاء تّؼذي       tظذ ِؼذي ذغ١ش أخفاض اٌّاء فٟ اٌخضاْ ػٕذ أٞ صِٓ       
 اٌؽً /

 t  ٛ٘Vػٕذ اٞ صِٓ  ٔفشض ؼعُ اٌّاء فٟ اٌخضاْ

ٚاٌّطٍٛب إ٠عاد  t  ٛ٘hٚٔفشض اسذفاع اٌّاء فٟ اٌخضاْ ػٕذ اٞ صِٓ 
  

  
  

  

  
 − .   ِؼذي اٌزٕبلض   

 ِغاؼح اٌماػذج = ؼعُ اٌّاء   الاسذفاع                                                                    

         

   اٌؼلالخ        

ٔشرك اٌؼلالح 
  

  
  

  

  
           

  

  
 − .   ٔؼٛع ػٓ ل١ّخ    

. −ِؼذي ذغ١ش أخفاض اٌّاء فٟ اٌخضاْ     
  

  
              

  

  
 

  . 

 
 − .        

==================================================== 

               ٠رّذد غٌٛٙا تّؼذي        /صف١ؽح ِغرط١ٍح ِٓ اٌّؼذْ ِغاؼرٙا ذغاٚٞ 2ِصاي

    تؽ١س ذثمٝ ِغاؼرٙا شاترح , ظذ ِؼذي إٌمصاْ فٟ ػشظٙا ٚرٌه ػٕذِا ٠ىْٛ ػشظٙا   

  اٌؽً /

  xٔفشض غٛي اٌّغرط١ً فٟ ا٠ح ٌؽظح ِٓ اٌضِٓ = 

  yٌؽظح ِٓ اٌضِٓ = ٔفشض ػشض اٌّغرط١ً فٟ ا٠ح 

 = اٌطٛي فٟ اٌؼشضA ٔفشض ِغاؼح اٌّغرط١ً =

   .               

    .     .      

                            ( 1فٟ اٌؼلالح) y = 8ٔؼٛض 
  

 
                      

   (  1ٔشرك اٌؼلالح )
  

  
  

  

  
                                                                         

    ٔؼٛض 
  

  
                                                                                          

  
  

  
 −                                        
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 ِغطٝ تطثمح ِٓ اٌع١ٍذ تؽ١س شىٍٗ ٠ثمٝ ِىؼثا , فارا تذأ      /ِىؼة صٍذ غٛي ؼشفٗ 3ِصاي

 فعذ ِؼذي إٌمصاْ تغّه اٌع١ٍذ فٟ اٌٍؽظح اٌرٟ         اٌع١ٍذ  تاٌزٚتاْ تّؼذي          
    ٌغّه ٠ىْٛ ف١ٙا ٘زا ا           

 اٌؽً / 

ٚاٌّطٍٛب ؼغاب   xٔفشض عّه اٌع١ٍذ فٟ ا٠ح ٌؽظح =  
  

  
 x = 1ػٕذِا   

 ؼعُ اٌّىؼة الاصٍٟ  –ؼعُ اٌع١ٍذ = ؼعُ اٌّىؼة اٌّغطٝ تاٌع١ٍذ 

         −       

  

  
         ( 

  

  
) −    

  

  
   ٔؼٛع            − 

−           

  
  

−     
  

  
                       

  

  
 −

 

   
 − .             

 .   ِؼذي ٔمظبْ عّه اٌج١ٍذ       
========================================================================================================= 

 تؽ١س ٠ىْٛ ِؼذي       ٔمطح ِرؽشوح ػٍٝ ِٕؽٕٟ اٌمطغ اٌّىافئ  M/ ٌرىٓ 6ِصاي
.  ٠غاٚٞ (7,0)اترؼاد٘ا ػٓ ٔمطح              ظذ ِؼذي اٌضِٕٟ ٌرغ١ش الاؼذاشٟ          

      ػٕذِا ٠ىْٛ   Mاٌغ١ٕٟ ٌٍٕمطح            
 Sذغاٚٞ  MNٌٚرىٓ اٌّغافح        ٌٚرىٓ         اٌؽً / ٌرىٓ 

  √  −       −                                                                    

  √  −                                                                           

  √  −                                                                           

  √  −                                                                        
  

  
 

     

 √          
.
  

  
  

ٚػٓ  x = 4ٔؼٛض ػٓ 
  

  
  .   

 .   
    

 √         
.
  

  
  

 .   
  

 √   
.
  

  
  

 .   
  

  
.
  

  
  

  

  
 

 .    

  
 −          
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 ٠غرٕذ غشفٗ الاعفً ػٍٝ أسض أفم١ح ٚغشفٗ اٌؼٍٛٞ ػٍٝ ؼائػ سأعٟ        /عٍُ غ4ٌِٗٛصاي

 ػٕذِا ٠ىْٛ اٌطشف الاعفً        ِثرؼذا ػٓ اٌؽائػ تّؼذيفارا أضٌك اٌطشف الاعفً           
 ػٓ اٌؽائػ ظذ :     ػٍٝ تؼذ          

 ِؼذي أضلاق اٌطشف اٌؼٍٛٞ . -1

 . عشػح ذغ١ش اٌضا٠ٚح ت١ٓ اٌغٍُ ٚالأسض -2

  
 ٔفشض وً ِٓ  tاٌؽً / ػٕذ ا٠ح ٌؽظح ِٓ اٌضِٓ 

 xتؼذ اٌطشف اٌغفٍٟ ػٓ اٌماػذج اٌؽائػ =           

 yتؼذ اٌطشف اٌؼٍٛٞ ػٓ الأسض =           

 𝜽اٌضا٠ٚح ت١ٓ اٌغٍُ ٚ الأسض =           

                                             . .  رطج١ك ِجشٕ٘خ  ف١ضبغٛسط                

 ( 1فٟ اٌؼلالح )   ٔؼٛع                                    

                            

      −                                                

         10m                              ( 1ٔشرك اٌؼلالح) 

  
  

  
   

  

  
     الحائط                                                  

               ٔؼٛض ػٓ وً ِٓ                                      
  

  
     

 

            
  

  
                  

  

  
 −                                       

  

  
 

   

  
 

  

 
                 

 

 
  معدل انزلاق الطرف العلوي    

 

   𝜽  
 

  
                                 

 (2ٔشرك اٌؼلالح )                       

   𝜽 
 𝜽

  
 

 

  
 
  

  
                  

                                 
 

  
 
 𝜽

  
 

 

  
 
  

  
                    𝜽  

 

  
      لاْ  

        ٔؼٛض ػٓ وً ِٓ                          
  

  
 

  

 
   

 

  
 
 𝜽

  
 

 

  
 
  

 
        

 𝜽

  
 

  

 
                      

  

 
        ثؼشة اٌطشف١ٓ فٟ

 𝜽

  
 

  

 
       عشػخ رغ١ش اٌضا٠ٚخ                      

 

                  

      
 θ 
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 ٚغٛي لطش  24cm/ِششػ ِخشٚغٟ لاػذذٗ أفم١ح ٚسأعٗ ٌلأعفً , اسذفاػٗ ٠غاٚٞ 5ِصاي

        ت١ّٕا ٠رغشب ِٕٗ اٌغائً        ٠صة ف١ٗ عائً تّؼذي  16cmلاػذذٗ          

 .  12cmً فٟ اٌٍؽظح اٌرٟ ٠ىْٛ ف١ٙا ػّك اٌغائً ظذ ِؼذي ذغ١ش ػّك اٌغائ         

 اٌؽً / 

  Vٔفشض ؼعُ اٌغائً داخً اٌّخشٚغ فٟ آ٠ح ٌؽظح =  

  hٔفشض اسذفاع اٌغائً داخً اٌّخشٚغ فٟ آ٠ح ٌؽظح =  

 rٔفشض ٔص اٌمطش اٌغائً داخً اٌّخشٚغ فٟ آ٠ح ٌؽظح =  

 صٍص١ٓ ٔؽصً ػٍٝ أٚ ِٓ ذشاتٗ اٌّ       فٟ اٌشىً اٌّعاٚس ِٓ اعرؼّاي 

    𝜽  
 

 
  

 

  
                 

 

 
 

 

 
                    

 

 
   .       

  
 

 
           

 (2( فٟ )1ٔؼٛض )

  
 

 
 (

 

 
 )

 
  

 

  
                             

 ٔشرك                                                           
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 /عٍُ  ٠غرٕذ غشفٗ الأعفً ػٍٝ أسض أفم١ح ٚغشفٗ اٌؼٍٛٞ ػٍٝ ؼائػ سأعٟ فئرا أضٌك 1ط

 فعذ ِؼذي أضلاق اٌطشف اٌؼٍٛٞ ػٕذِا       اٌطشف الأعفً ِثرؼذا ػٓ اٌؽائػ تّؼذي       

 ٠ىْٛ ل١اط اٌضا٠ٚح ت١ٓ اٌغٍُ ٚالأسض ذغاٚٞ        
 

 
  . 

 اٌؽً / 
 ٔفشض وً ِٓ  tِٓ اٌضِٓ اٌؽً / ػٕذ ا٠ح ٌؽظح 

 xتؼذ اٌطشف اٌغفٍٟ ػٓ اٌماػذج اٌؽائػ =           

 yتؼذ اٌطشف اٌؼٍٛٞ ػٓ الاسض =           
 ػذد شاتد                                  غٛي اٌغٍُ  =          

                                            . .  رطج١ك ِجشٕ٘خ  ف١ضبغٛسط                

                                
  

  
   

  

  
      

   𝜽  
 

 
               

 

 
 

 

 
              √  

 

 
       

  

  
              ٔؼٛع ل١ّخ       √     ٚػٓ       

                √   
  

  
         الحائط                                      

     √ 
  

  
                                                 

   رًّٙ                                             

  √ 
  

  
                     √  

  

  
 −                                                   

  

  
 

  

√ 
                               

 

√  
  معدل انزلاق الطرف العلوي    

========================================================================================================= 

.  / ػّٛد غ2ٌٗٛط .  فٟ ٔٙا٠رٗ ِصثاغ , ٠رؽشن سظً غٌٛٗ     ِثرؼذا ػٓ اٌؼّٛد    
 , جذ ِؼذي رغ١ش ؽٛي ظً اٌشجً .        ٚتغشػح         

 = xاٌؽً // ٔفشض تؼذ اٌشظً ػٓ اٌؼّٛد 

 yٔفشض غٛي ظً اٌشظً =           
                      7.2mٔؽصً ػٍٝ                                          ِٓ ذشاتٗ اٌّصٍص١ٓ         

 . 

 . 
 

 

    
                         

 

 
 

 

   
                          

                                                         

                                x + y                                      ٔشرك اٌؼلالح       

 
  

  
 

  

   
                                  

  

  
               

  

  
                  

 
 

 

                  

      
 θ 

 

1.8     

   y       x  
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 ػٕذِا ٠ىْٛ      Mظذ اؼذاش١ٟ  إٌمطح       ٔمطح ذرؽشن ػٍٝ  اٌمطغ اٌّىافئ  M/ ٌرىٓ 3ط

  )اٌّؼذي اٌضِٕٟ لاترؼاد٘ا ػٓ إٌمطح         
 

 
 ٠غاٚٞ شٍصٟ اٌّؼذي اٌضِٕٟ ٌرغ١ش الاؼذاشٟ  (

 Mاٌصادٞ ٌٍٕمطح         

  ) ٌٚرىٓ         اٌؽً / ٌرىٓ 
 

 
 Sذغاٚٞ  MNٌٚرىٓ اٌّغافح  (

  √  −       −
 

 
                                                                  

  √     −    
 

 
                                                                 

  √    −    
 

 
                ػٛػٕب ػٓ                                               

  √  −    
 

 
                                                                 

  

  
 

  
  

  
   

  

  

   √      
 

 
 

  

ٚػٓ  x = 4ٔؼٛض ػٓ 
  

  
 

 

 

  

  
 

 

 

  

  
 

  

  
     

√      
 

 
 

  

 

 
 

   

√      
 

 
 

                                      −       √  −    
 

 
  

 ترشت١غ اٌطشف١ٓ 

   −        (  −    
 

 
)  

   −         −       

   −        

    −                

   رًّٙ                                         

                                       √                 ( √     )    
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−        /ظذ إٌمػ اٌرٟ ذٕرّٟ ٌٍذائشج 4ط  ٚاٌرٟ ػٕذ٘ا ٠ىْٛ         
 .   tتإٌغثح ٌٍضِٓ  ٠yغاٚٞ اٌّؼذي اٌضِٕٟ ٌرغ١ش  xاٌّؼذي اٌضِٕٟ ٌرغ١ش        

  اٌؽً / 

        −            .      

  
  

  
   

  

  
  

  

  
−  

  

  
    

  

  
 

  

  
  

  
  

  
   

  

  
  

  

  
−  

  

  
    

  

  
        −       

  

  
                                             −       

   −                             −          
 (1فٟ ِؼادٌح اٌذائشج ) 2ٔؼٛض اٌؼلالح 

     −       −    −          

    −         −            

               

      −        

     −       

        −        

  −                                

                               −   −   
   −             − إٌمطراْ ّ٘ا : 

========================================================================================================= 

 / ِرٛاصٞ عطٛغ ِغرط١ٍح أتؼاد٘ا ذرغ١ش تؽ١س ذثمٝ لاػذذٗ ِشتؼح اٌشىً ,٠ضداد  غٛي 5ط
. ظٍغ اٌماػذج تّؼذي          . ٚاسذفاع ٠رٕالص  تّؼذي ,          ظذ ِؼذي       

      ٚالاسرفبع    ذغ١ش اٌؽعُ ػٕذِا ٠ىْٛ غٛي ظٍغ اٌماػذج         
 اٌؽً / 

           xٔمشض غٛي اٌماػذج =                                                      
  

  
  .          

                               yٔفشض الاسذفاع =                           
  

  
  .              

 الاسذفاع ×اٌؽعُ = ِغاؼح اٌماػذج               Vٔفشض اٌؽعُ =                                      

    .     
  

  
     

  
    

  

  
  

  

  
      − .             .     

  

  
    − .        .    −   .   − .          
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. / اعطٛأح دائش٠ح لائّح ٠ضداد اسذفاػٙا تّؼذي 1ط تؽ١س ٠ظً ؼعّٙا دائّا ِغا٠ٚا         

 .     اػٙا ظذ ِؼذي ذغ١ش لطش لاػذذٙا ػٕذِا ٠ىْٛ اسذف          
 اٌؽً /

 

−     /ظذ ٔمطح اٚ اوصش  ذٕرّٟ ٌٍذائشج 2ط  ػٕذ٘ا ٠ىْٛ اٌّؼذي اٌضِٓ        
 .   tتإٌغثح ٌٍضِٓ   yِغا٠ٚا اٌٝ ِؼذي ذغ١ش         

 
 

ٚذغ١ش ع١اسج ػٍٝ        / غش٠ماْ ِرؼاِذاْ ذغ١ش ع١اسج ػٍٝ اٌطش٠ك الاٚي تغشػح 3ط
 ظذ ِؼذي اترؼاد اٌغ١اسذ١ٓ تؼذ ِشٚس ستغ عاػح .        تغشػح اٌطش٠ك الاخش

 
 

 / تاٌْٛ وشٚٞ ٍِّٛء تاٌغاص ف١ٗ شمة ٠رغشب ِٕٗ غاص فارا واْ ِؼذي ٔمصاْ ٔصف لطشٖ 4ط

    
 

  
 ظذ :     تؽ١س ٠ثمٝ ِؽافظا ػٍٝ شىٍٗ فؼٕذِا ٠ىْٛ ٔصف لطشٖ        

 ؼذي ٔمصاْ ِغاؼرٗ اٌغطؽ١ح .ِ -2ِؼذي ٔمصاْ ؼعّٗ     -1
 اٌؽً / 

  
  

 
                  

 
  

  
       

  
  (

  

 
)      (−

 

  
)  −           

        

  

  
    

  

  
  (

  

 
)     (−

 

  
)  −          

 

 
 
 

 

 

 

 

 

. 
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−       / ت١ٓ ً٘ اْ اٌذاٌح  1ِصاي          ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ اٌفرشج      
 cشُ  اٚظذ ل١ُ           
 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد       اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1اٌؽً / 

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد       ماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼحاٌذاٌح لاتٍح ٌلاشر -2         

                −                             −         

                                  

 اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي    

         −    −   −             

      −                  

                  −                                                       

 

     𝑓  cثأٔٗ ػذد دشط ارا وبْ  ٠cمبي ػٓ  cِؼشفخ ػٕذ اٌؼذد    𝑓 𝑥ٌزىٓ اٌذاٌخ 

 ثبٌٕمطخ اٌذشجخ  ( 𝑐  𝑓 𝑐)ٚرغّٝ إٌمطخ  cاٚ اْ اٌذاٌخ غ١ش لبثٍخ ٌلاشزمبق فٟ 

  

 رزذمك ِجشٕ٘خ سٚي ارا رذمك اٌششٚؽ اٌزب١ٌخ :  

 [a,b]ِغزّشح فٟ اٌفزشح اٌّغٍمخ  f(x)ارا وبٔذ اٌذاٌخ  -1

 (a,b)لبثٍخ ٌلاشزمبق فٟ اٌفزشح اٌّفزٛدخ  f(x)را وبٔذ اٌذاٌخ ا  -2

3- 𝑓 𝑏  𝑓 𝑎   

 

  (a,b)رٕزّٟ اٌٝ  Cفبٔٗ ٠ٛجذ ػٍٝ الألً ل١ّخ ٚادذٖ 

 𝒇  𝒙  𝟎ٚرذمك 
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−           / ت١ٓ ً٘ اْ اٌذاٌح 2ِصاي  ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ اٌفرشج    

 cشُ  اٚظذ ل١ُ         −           
 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − ٝ اٌفرشج اٌّغٍمح اٌذاٌح ِغرّشج ػٍ -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

           −     −     −   −  −    −          

                           −         −       

     −                             

 اٌذاٌح لا ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي لاْ ششغ اٌصاٌس ٌُ ٠رؽمك    

==================================================== 

}      / ت١ٓ ً٘ اٌذاٌح  3ِصاي
              −    

−                 −  −  
   

 cاٚظذ ل١ُ  ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي  شُ 
 

     − اٌؽً / ِعاي اٌذاٌح 

        
    2

         
                                                            

 −  −                          
                                                      

  

 

   −  − فٟ اٌفرشج   L1 ≠ L2اٌذاٌح ١ٌغد ِغرّشج  لاْ    

 اٌذاٌح لا ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي     

 ==================================================== 

         ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ اٌفرشج         / ت١ٓ ً٘ اْ اٌذاٌح  4ِصاي
 cشُ  اٚظذ ل١ُ           

 / اٌؽً

 لأٙا داٌح  شاترح        اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 لأٙا داٌح شاترح       اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

                                      

      ج ٠ّىٓ اْ ذىْٛ اٞ ل١ّح ظّٓ اٌفرش cاٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي . ٚاْ ل١ّح    
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−       اٌرٟ ذؼ١ٕٙا ِثشٕ٘ح سٚي ٌٍذاٌح  c/ اٚظذ ل١ّح 1ط          −     
 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

           −    −   −   −   −          

                     −         −        

     −                             

 اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي    

         −           

         −                    

                     −                         

                                               √   −      

===================================================================================================== 

        ِثشٕ٘ح سٚي ٌٍذاٌح  اٌرٟ ذؼ١ٕٙا c/ اٚظذ ل١ّح 2ط
 

 
      *

 

 
  + 

 اٌؽً /

*اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   
 

 
*  لاْ  +  

 

 
  +  

)اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   
 

 
)  لاْ  (  

 

 
  )  

          (
 

 
)   (

 

 
)  

 
 

 

         

                      
 

 
         

    (
 

 
)                            

 اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي    

                                           −              

       −       −
 

                    

                        −
 

                         

     

                       −                         −      

  −                        (
 

 
  )                    −  (

 

 
  )    
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−        اٌرٟ ذؼ١ٕٙا ِثشٕ٘ح سٚي ٌٍذاٌح  cاٚظذ ل١ّح  /3ط         −     

 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

           −     −                             −         

     −                             

 اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي    

          −             −            

           −                

                    −      −                  

                              −            

                            √   −      
========================================================================================================= 

        سٚي ػٍٝ اٌفرشجذؽمك ِثشٕ٘ح                   / ت١ٓ اْ اٌذاٌح 4ط

 Cشُ ظذ ل١ّح            

 Rِعاي اٌذاٌح ٘ٛ  اٌؽً /

         اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

        اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

                                             

                                              

           اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي لاْ    

      −       −               

      −       −                

                    −        −                      

                                                       

                    

                                                                             

                                         −
 

 
                  

 عاٌة فٟ اٌشتغ اٌصأٟ ٚاٌصاٌس  ٠cos cىْٛ 

   −
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        سٚي ػٍٝ اٌفرشجذؽمك ِثشٕ٘ح                   اْ اٌذاٌح /  ت١ٓ 5ط

 Cشُ ظذ ل١ّح            

 Rِعاي اٌذاٌح ٘ٛ   اٌؽً /

         اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

         اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

                                          

                                  

           اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي لاْ    

                            

                             

                                                 

                                       −              

            −      

       −                

      
 

 
                              

 

 
  

  

 
          

      −                                                     
========================================================================================================= 

        ػٍٝ اٌفرشجسٚي ذؽمك ِثشٕ٘ح                   /  ت١ٓ اْ اٌذاٌح 6ط

 Cشُ ظذ ل١ّح            

 Rِعاي اٌذاٌح ٘ٛ   اٌؽً /

         اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

         اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

                                          

                                     

           اٌذاٌح ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي لاْ    

             −                 

             −                 

                           −                              
========================================================================================================= 
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−                  /  ت١ٓ اْ اٌذاٌح 1ط  ذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ  

 Cشُ ظذ ل١ّح            اٌفرشج          
 

− √     ً٘ اٌذاٌح /2ط  C شُ ظذ ل١ّح      ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ اٌفرشج  ذؽمك      
 

}      / ت١ٓ ً٘ اٌذاٌح 3ط
  −                

  −             −    
   

 cذؽمك ِثشٕ٘ح سٚي  شُ  اٚظذ ل١ُ            
 

 ٕح سٚي ػٍٝذؽك لششٚغ  ِثش٘                  / ارا وأد اٌذاٌح 4ط

 aظذ ل١ّح       اٌفرشج         

     ً٘ اٌذاٌح /5ط
     

   
 C شُ ظذ ل١ّح      ِثشٕ٘ح سٚي ػٍٝ اٌفرشج  ذؽمك 
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      ١ًِ اٌّّاط = اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذاٌح اٞ   -1ِلاؼظح / 

لح ذغّٝ اٌؼلا -2             
         

   
 ١ًِ اٌٛذش   

 

٠غاٚٞ  ١ِA, Bً اٌٛذش اٌّاس تإٌمطر١ٓ 
  

  
 

         

   
 

 (     )  c= اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذاٌح ػٕذ  ١ِcً اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٟ ػٕذ 

      ٌىٓ اٌّّاط ٚاٌٛذش ِرٛاص٠اْ ٌزا ١ِلاّ٘ا      
         

   
 

 

 

 

 

ٚ لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج    𝒂 𝒃 داٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح   f(x)ارا وبٔذ 

 ٚذؽمك    𝒂 𝒃 ذٕرّٟ ٌٍفرشج  cلأٗ ٠ٛظذ ػٍٝ الالً ل١ّح ٚاؼذج    𝒂 𝒃 اٌّفرٛؼح

𝒇  𝒄  
𝒇 𝒃  𝒇 𝒂 

𝒃 𝒂
     𝒐𝒓    𝒇 𝒃 − 𝒇 𝒂  𝒇  𝒄  𝒃 − 𝒂   
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−        / تش٘ٓ اْ اٌذاٌح1ِصاي  ذؽمك ششٚغ  ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح         

 cٚاٚظذ ل١ُ       − ػٍٝ اٌفرشج           

 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد     − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

−        ١ًِ اٌّّاط                             −        

              −          −                

       −    −   −   −                     

         

   
 

    −  −  

   
 

  −  

 
  ١ًِ اٌٛرش        

 ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش 
  −                                                           −      

==================================================== 

−        / تش٘ٓ اْ اٌذاٌح1ِصاي  −  ح اٌّرٛعطح ذؽمك ششٚغ  ِثشٕ٘ح اٌم١ّ    

 cٚاٚظذ ل١ُ       − ػٍٝ اٌفرشج           

 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد     − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

−         ١ًِ اٌّّاط                              −        

              −    −    −  −            

       −    −   −  −  −   −   −   −         

         

   
 

    −  −  

   
 

   

 
  ١ًِ اٌٛرش        

 ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش 

   −                                                  

                           −                              −   −           
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−  √      / تش٘ٓ اْ اٌذاٌح1ِصاي  ذؽمك ششٚغ  ِثشٕ٘ح       −           

 cُ اٌم١ّح اٌّرٛعطح  ٚاٚظذ ل١         

 اٌؽً/ ِعاي اٌذاٌح 

  −                                             −        

 ظضء ِٓ ِعاي اٌذاٌح      − اٌفرشج 

 لأٙا ظضء ِٓ اٌّعاي       اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

 ٔٙا ظضء ِٓ اٌّعايلا      اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

      ١ًِ اٌّّاط 
   

 √      
 

  

√      
                        

  

√      
      

       −   √  −  −     √  −     √         

          √  −     √           

         

   
 

  −  −    

   
 

 − 

 
 

 

 
 

 

 
  ١ًِ اٌٛرش      

 ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش 
  

√     
 

 

 
                             √  −    −                

     −                                                                           

  √     −                          −√    −      

==================================================== 

−                            / ارا وأد 2ِصاي مك ِثشٕ٘ح اٌم١ّح ذؽ  fٚوأد      

  اٌّرٛعطح ػٕذ 
 

 
 bفعذ ل١ّح   

 اٌؽً /

          −                                      −             

)  ١ًِ اٌّّاط 
 

 
)   (

 

 
)
 
−  (

 

 
)                  (

 

 
)  

 

 
−

  

 
 

   

 
 −      

         

   
 

    −    

 − 
 

  −   

 
   −   ١ًِ اٌٛرش       

−  ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش     −                                                                          

  −                      

  −                                     −                              
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−       / اخرثش اِىا١ٔح ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌّرٛعطح ٌٍذاٌح    3ِصاي        
 اٌّّىٕح  cٚاْ ذؽممد اٌّثشٕ٘ح , ظذ ل١ُ         − ػٍٝ اٌمرشج   

 اٌؽً /

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد      − ٌفرشج اٌّغٍمح اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ ا -1   

 لأٙا وص١شج اٌؽذٚد     − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

−        ١ًِ اٌّّاط                                      −        

              −          −                

       −    −   −   −                     

         

   
 

    −  −  

   
 

  −  

 
  ١ًِ اٌٛرش        

 ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش 
  −                                                        −          

 ==================================================== 

     / اخرثش اِىا١ٔح ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌّرٛعطح ٌٍذاٌح    4ِصاي
 

   
   

 اٌّّىٕح  cٚاْ ذؽممد اٌّثشٕ٘ح , ظذ ل١ُ         − ػٍٝ اٌمرشج   
 اٌؽً /

      −   −لاْ       − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

     −   −لاْ      − اٌذاٌح لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج اٌّفرٛؼح -2   

      ١ًِ اٌّّاط 
  

      
                                 

  

      
      

          
 

   
          

       −   
 

    
          

         

   
 

    −  −  

   
 

 − 

 
  ١ًِ اٌٛرش       − 

 ١ًِ اٌّّاط = ١ًِ اٌٛذش 
  

      
 −                                                                      

   −      −                         − −   −   −      
 

 



 

 

 Page 56 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

        √     / اخرثش اِىا١ٔح ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌّرٛعطح ٌٍذاٌح    5ِصاي
   

 اٌّّىٕح  cٚاْ ذؽممد اٌّثشٕ٘ح , ظذ ل١ُ         − ػٍٝ اٌمرشج   
 

 Rاٌؽً / ِعاي اٌذاٌح 
 

 ظضء ِٓ ِعاي اٌذاٌح      − اٌفرشج 

 ٙا ظضء ِٓ اٌّعاي لأ     − اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح  -1   

      −   −لاْ    −    اٌذاٌح غ١ش  لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ  -2   

  x = -1لا ٠ّىٓ ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعػ لاْ اٌذاٌح غ١ش لاتٍح ٌلاشرماق ػٕذ   

 
 

==================================================== 
 

 اظة ٚ                                    
 

−          / اخرثش اِىا١ٔح ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ٌٍذاٌح  1ط         

 Cٚاْ ذؽممد  ظذ ل١ّح           ػٍٝ اٌفرشج       

 

−          / اخرثش اِىا١ٔح ذطث١ك ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ٌٍذاٌح   2ط           

− شج ػٍٝ اٌفر     
 

 
 
 

 
 Cٚاْ ذؽممد  ظذ ل١ّح      
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 صغ١شج ٠ٚصثػ اٌٛذش    hلشتا واف١ا فٟ ٘زٖ اٌؽاٌح ٠ىْٛ  b  ِٓaِلاؼظح / ػٕذِا ٠ىْٛ الرشاب 

 ع١ىْٛ ِّاعا ٌٍّٕؽٕٟ ػٕذ ٔمطح Cأٞ اْ اٌّّاط ػٕذ  aصغ١شا ٚٔٙا٠ر١ٗ لش٠ثراْ ِٓ         

 ٌٚزٌه ٠صثػ  x = aلش٠ثح ظذا ِٓ إٌمطح ؼ١س         

                                                                               

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

ٚ لاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ اٌفرشج    𝒂 𝒃 داٌح ِغرّشج ِٚؼشفح ػٍٝ اٌفرشج اٌّغٍمح   f(x)ارا وبٔذ 

𝐛لأٗ   𝒂 𝒃 اٌّفرٛؼح  𝐚  𝐡   ؼ١س𝒉  𝑹   ٝػٍ ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ٔؽصًٚؼغة   

𝒇  𝒄  
𝒇 𝒂 𝒉  𝒇 𝒂 

𝒉
                  𝒇 𝒂 𝒉  𝒇 𝒂  𝒉𝒇  𝒄          

 

 ٌٍزمش٠ت    ٠𝒇 𝒂 𝒉  𝒇 𝒂  𝒉𝒇  𝒂غزخذَ اٌمبْٔٛ 

  ٌخاٌزغ١ش اٌزمش٠جٟ ٌٍذا   ٠ٚ𝒉𝒇  𝒂غّٝ اٌّمذاس 
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    √ِصاي / ظذ تاعرخذاَ ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ذمش٠ثا ِٕاعثا ٌٍؼذد 

 اٌؽً / 

    اٌذاٌخ                                                √     

  a = 25ٌزٌه ٔفشض  25٘ٛ   26الشب ِشتغ واًِ ٌٍؼذد 

                                    −     −       

      
 

 √  
    ِشزمخ اٌذاٌخ                                              

             
 

 √   
 

 

  
  .                                                  

                     

√                          

√       .                             √     .    

======================================================================================================== 

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح                  /ارا واْ 2ِصاي /      
 اٌذً /

                                 

                 

                             

                    

   .             .            

                             .           .     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑏   .            

𝑎                    

ℎ  𝑏 − 𝑎   .     
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 ارت ػشش٠خ ِضبي/ ثبعزخذاَ  ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ جذ ٚثظٛسح رمش٠ج١خ ِٚمشثب ٌضلاس ِش

√  .     
 

   .               

 اٌذً / 

               .                ℎ   −   − .    

      اٌذاٌخ  
 

            

      
 

 
  

 

            

                        

            
 

 
    

 

        
 

 
   

    

 
 

  

 
  .        

 ٔؼٛع ثبٌمبْٔٛ  

                    

   .           − .           

                         −  .    .     

√  .     
 

   .        .            
========================================================================================================== 

  . √ِضبي/ ثبعزخذاَ  ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ جذ ٚثظٛسح رمش٠ج١خ ِٚمشثب ٌضلاس ِشارت ػشش٠خ 
 

      

 اٌذً /

  √     اٌذاٌخ 
 

    

             .            ℎ   −   − .   

          √   
 

       

      
 

 √   
                      

             
 

 √   
 

 

  
  .          

 ٔؼٛع ثبٌمبْٔٛ  

                    

   .          − .          

                    −   .    .      −  .      .      

√ .  
 

   .        
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 ِضبي/ ثبعزخذاَ  ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ جذ ٚثظٛسح رمش٠ج١خ ِٚمشثب ٌضلاس ِشارت ػشش٠خ 

√    √    
 

         
 اٌذً /  

 √  √     اٌذاٌخ                                 
 

  

                            ℎ   −      

           √    √  
 

        

      
 

 √ 
 

 

 √                         

             
 

 √  
 

 

 √     
 

 
 

 

  
 

   

  
 

 

  
  .       

 ٔؼٛع ثبٌمبْٔٛ  

                    

                       

                      .     .     

√   √   
 

   .      

========================================================================================================== 

ِضبي/ ثبعزخذاَ  ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ جذ ٚثظٛسح رمش٠ج١خ ِٚمشثب ٌضلاس ِشارت ػشش٠خ 

√ .    
 

       
 اٌذً / 

         √ 
 

                    .                     .                     ℎ   −   
 .         

        .     √ .   
 

  .   

      
 

 √                          

          .     
 

 √  .     
  

 

   .   
 

 

 .  
  .      

 

 ٔؼٛع ثبٌمبْٔٛ  

                    

   .        .        .         .       

                    .    .      .      .   .                

 √ .  
 

   .         
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   √     ِصاي / ٌرىٓ 
 فّا ِمذاس اٌرغ١ش اٌرمش٠ثٟ ٌٍذاٌح ؟  8.06ٝ اٌ  x  ِٓ8فارا ذغ١شخ   

 اٌؽً 

     √   
 

                                      .                    −    .     

          √   
 √  

 
    

      
 

 √ 
                        

            
 

 √ 
  

 

    
 

 

 
   

        

         .    (
 

 
)   .    اٌزؼ١ش اٌزمش٠جٟ       

========================================================================================================= 

    √    √  ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح  /  ظذ  ذمش٠ثا  تاعرخذاَ  ٔر١عحa/2ط
 

        

 اٌؽً /  

 √  √     اٌذاٌح                                 
 

  

                               −   −   

           √    √  
 

         

      
 

 √ 
 

 

 √                         

             
 

 √   
 

 

 √     
  

 

  
 

 

  
 

   

  
 

 

  
 

 

  
  .        

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

             −          

                     −  .       .      

√   √   
 

    .       
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.    / ظذ  ذمش٠ثا  تاعرخذاَ  ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح 2ط         .      

 اٌؽً /  

             اٌذاٌح                                 

              .                  −    .     

                 

                                    

                                    

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

             .           

                  .           .     .    

  .         .        .     

========================================================================================================= 

  / ظذ  ذمش٠ثا  تاعرخذاَ  ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح 2ط
 

√  
             

 اٌؽً /

     
 

√ 
                                       −      

          
 

√ 
  

 

 
                 

      −
 

 √  
                                  −

 

 √  
 −

 

     
 −

 

  
     

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

                    

               
 

 
 (−

 

  
)  
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  /  ظذ  ذمش٠ثا  تاعرخذاَ  ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح 2ط
 

     
    

 اٌؽً /

       
 

 
                                             −     

            
 

   
  .     

      −
 

                             
             −

 

      
 − .         

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

                          

                    .   −         .       

========================================================================================================== 

√  ٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ /  جذ  رمش٠جب  ثبعزخذاَ  ٔز١جخ ِجش2ط
    

 
        

√ اٌذً /
 

   
  √ .  √ .   

      √                 .              .               ℎ   −    .      

        .    √ .    .   

      
 

 √ 
                           .    

 

  √ .  
 

 

   .  
 

 

 . 
  .    

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

   .        .       .        .      

                    .         .      .    .       .       

========================================================================================================== 
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 اٚجذ دجُ اٌطلاء   cm 0.15فبر وبْ عّه اٌطلاء      ِضبي /٠شاد ؽلاء ِىؼت ؽٛي ػٍؼٗ 

 ثظٛسح  رمش٠ج١خ ٚثبعزخذاَ ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ         

 اٌذً /

   دجُ اٌّىؼت                

                   

                                 

              .         ℎدجُ اٌطلاء  

===================================================== 

جذ دجّخ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ      . ِضبي/ِىؼت ؽٛي دشفخ 

 اٌّزٛعطخ 

 xدجُ اٌّىؼت اٌزٞ ؽٛي دشفخ  Vٌذً / ١ٌىٓ ا

  دجُ اٌّىؼت                

    .  .     

                           

                   

                           

                    

   .          − .                 

===================================================== 

 جذ دجُ اٌطلاء ثظٛسح رمش٠ج١خ      . ؽ١ٍذ ثطلاء عّىٗ     / وشٖ ٔظف لطش٘ب 3ِضبي

 ثبعزخذاَ ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ          

 اٌذً / 

  
 

 
                                   .               ℎ   .   

         

ℎ         دجُ اٌطلاء   

ℎ        .           .       
 

 

 

 

 

𝑏    .   

𝑎      
====================== 

ℎ  𝑏 − 𝑎   .   

𝑏   .    

𝑎      
====================== 

ℎ  𝑏 − 𝑎  − .    
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 جذ ٔظف لطش٘ب ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ ٔز١جخ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ .        /وشٖ دجّٙب 4ِضبي

 اٌذً / 

  
 

 
                                 .                    .    

    
 

 
                     

   
 

 
                              

                               √   
 

  

     √ 
 

                                                               −   

           √   
 

    

      
 

 √                                      
 

 √     
 

     
 

 

  
  .     

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

             −          

               −    .      −  .     .                             
 

========================================================================================================== 

      . /ِخشٚؽ دائشٞ لبئُ اسرفبػٗ ٠غبٚٞ ؽٛي لطش لبػذرٗ فإرا وبْ اسرفبػٗ ٠غبٚٞ 5ِضبي

 فجذ دجّٗ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ اٚ ٔز١جزٙب .       
 اٌذً /

ℎالاسرفبع = ؽٛي لطش اٌمبػذح                                                                                

  
 

 
         -------(1)  

  
 

 
      -------(2) 

  ترؼ٠ٛط )( فٟ )(                             
 

 
 
 

 
     

  
 

  
                                 .                 −   − .     

          
 

  
     

  

 
  .      

   
 

 
                                         

 

 
     

  

 
  .      

 ٔؼٛض تاٌمأْٛ  

                    

   .           − .           

                   −  .     .       .   −  .      .                  
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     √     /ارا واْ 1ط
 

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح       

     √     /ارا واْ 2ط
 

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح        

      √     /ارا واْ 4ط
 

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح    تاعرخذاَ ٔر١عح     

 اٌم١ّح اٌّرٛعطح             

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح      √     /ارا واْ 5ط      

.   فعذ تصٛسج ذمش٠ث١ح      √     /ارا واْ 6ط      

   √/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  7ط
 

 

    √/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  8ط
 

 

  −√/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  9ط
 

 

      √/ ظذ تاعرخذاَ ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ذمش٠ثا ِٕاعثا ٌٍؼذد  11ط

     √/ ظذ تاعرخذاَ ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ذمش٠ثا ِٕاعثا ٌٍؼذد  11ط

      √/ ظذ تاعرخذاَ ٔر١عح ِثشٕ٘ح اٌم١ّح اٌّرٛعطح ذمش٠ثا ِٕاعثا ٌٍؼذد  12ط

.  √فاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح / ظذ تاعرخذاَ اٌر 13ط    
 

 

.  √/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  15ط     
 

 

      √/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  16ط

. √/ ظذ تاعرخذاَ اٌرفاظلاخ تصٛسج ذمش٠ث١ح  18ط     
 

 

 
 

 



 

 

 Page 67 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 ؼٗ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ اٌزفبػلاد جذ ؽٛي ػٍ        / ِشثغ ِغبدزٗ 1ط

 جذ ؽٛي ػٍؼٗ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ اٌزفبػلاد         / ِشثغ ِغبدزٗ 2ط

        جذ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ اٌزفبػلاد ؽٛي ػٍغ ِشثغ ِغبدزٗ  /3ط

 مش٠ج١خ .ثظٛسح ر      . / ثبعزخذاَ ِفَٙٛ اٌزفبػلاد جذ دجُ وشح ؽٛي ٔظف لطش٘ب 4ط

 ثظٛسح رمش٠ج١خ        . / جذ دجُ وشٖ ؽٛي  ٔظف لطش٘ب 5ط

 ثبعزخذاَ ِفَٙٛ اٌزفبػلاد         

        جذ ثظٛسح رمش٠ج١خ ثبعزخذاَ اٌزفبػلاد ؽٛي ػٍغ ِشثغ ِغبدزٗ  /6ط

 اَ اٌزفبػلاد ٚثظٛسح رمش٠ج١خ ؽٌٛٗ ػٍؼٗ .ثبعزخذجذ         /ِىؼت دجّٗ 7ط

 فجذ اٌم١ّٗ  اٌزمش٠ج١خ ٌٕظف لطش لبػذرٗ         دائشٞ لبئُ اسرفبػٗ  دجّٗ /ِخشٚؽ 8ط

      ارا وبْ اسرفبػٗ        

 جذ دجُ اٌطلاء ثظٛسح رمش٠ج١خ      . ؽ١ٍذ ثطلاء عّىٗ     / وشٖ ٔظف لطش٘ب 9ط

 ثبعزخذاَ ٔز١جخ ِجشٕ٘خ اٌم١ّخ اٌّزٛعطخ          
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 اٌّشزمخ الاٌٚٝ  ٔجذ -1

 xٔجؼً اٌّشزمخ = طفشاً  ٚٔجذ ل١ُ  -2

 رّضً ٔمطخ دشجخ  (x, y)ٚإٌمطخ  yفٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ ٚٔجذ ل١ّخ  xٔؼٛع ل١ّخ  -3

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -4

 f ′(x)ٚٔؼٛػٙب فٟ اٌّشزمخ  xٔأخز ل١ّخ اوجش ٚاطغش ِٓ  -5

 عبٌجخ رّضً ِٕبؽك اٌزٕبلض  f ′(x)اٌزضا٠ذ ٚارا وبٔذ  اٌّٛججخ رّضً ِٕبؽك f ′(x)ارا وبٔذ اشبسح  -6

 ارا وبٔذ اٌذاٌخ ِزضا٠ذ لجً إٌمطخ اٌذشجخ ِٚزٕبلظخ ثؼذ إٌمطخ اٌذشجخ فبٌٕمطخ ٔٙب٠خ ػظّٝ  -7
                                     a  - - - - - -                             اشبسح       + + + + +f ′(x) 

 
 ػظّٝ                                                                                 

 

 

ارا وبٔذ اٌذاٌخ ِزٕبلظخ لجً إٌمطخ اٌذشجخ ٚ ِزضا٠ذ ثؼذ إٌمطخ اٌذشجخ فبٌٕمطخ  -8 
                           + + + + + + +   a    - - - - - -  طغشٜ                                     

 f ′(x)اشبسح                            

 
 طغشٜ                                                                          

 

======================================================================= 
 

            بلض ٌٍذاٌخ / جذ إٌمبؽ اٌذشجخ ِٕٚبؽك اٌزضا٠ذ ٚاٌزٕ 1ِضبي

 ٔجذ اٌّشزمخ  -1اٌذً/ 
                                                                                                              

                                                                ٔجؼً اٌّشزمخ = طفش  -2        
 رّضً ٔمطخ دشجخ  (x, y)ٚإٌمطخ  yفٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ ٚٔجذ ل١ّخ  xٔؼٛع ل١ّخ  -3       

f(0) = (0)
2
 = 0                                                                                               

 ٔمطخ دشجخ   (0 , 0)إٌمطخ   
 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -4
 f ′(x)اشبسح                     + + + + + + +   0    - - - - - -                                     

 
                                                                                  

 

 { x : x > 0}اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ  
 

 { x : x < 0}اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ 
 
 
 
 
 
 

 النقطة الحرجة ومناطق التزايد والتناقص والنهايات العظمى والصغرى     
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−            / جذ إٌمبؽ اٌذشجخ ِٕٚبؽك اٌزضا٠ذ ٚاٌزٕبلض ٌٍذاٌخ   2ِضبي     
 ٔجذ اٌّشزمخ  -1اٌذً/ 

          −                                                                                      
               

−    ٔجؼً اٌّشزمخ = طفش  -2                                                             

−    −   −                        

  −            
                                −   

 رّضً ٔمطخ دشجخ  (x, y)ٚإٌمطخ  yفٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ ٚٔجذ ل١ّخ  xٔؼٛع ل١ّخ  -3  
           −        
  −    −      −   

 
    (5- , 1-) , (27 ,3)إٌمبؽ اٌذشجخ ٟ٘ 

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -4  

                  − − − −         − − − − −   
 

                                                                                  

 

 { x : x > 3}اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ  
 

 { x : x < -1}اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ 
 

  (3 , 1- )اٌذاٌخ ِزضا٠ذحح فٟ 

 ----------------------------------------------------------------------------------------- 

   √      / جذ إٌمبؽ اٌذشجخ ِٕٚبؽك اٌزضا٠ذ ٚاٌزٕبلض ٌٍذاٌخ     3ِضبي
   

 مخ ٔجذ اٌّشز -1اٌذً/ 

       
 

 √ 
                                                                      

 ػذد دشط x=0اٞ  x=0اٌّشزمخ غ١ش ِؼشفخ ارا وبٔذ         

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -4

                                                −  − − − −                      
 

                                                                                  

 

          اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ
 

        اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ 
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f(x) = xِضبي / جذ إٌمبؽ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ اْ ٚجذد  ٌٍذاٌخ 
3
 – 9x

2
 +24x   

 ٔجذ اٌّشزمخ  -1اٌذً/ 

             –                                                                                        
           

3xٔجؼً اٌّشزمخ = طفش  -2        
2
 – 18x +24 = 0                                                  

   

x         3ٔمغُ اٌّؼبدٌخ ػٍٝ            
2
 – 6x +8 = 0                                                    

    –        −                                                                                                   

  −                                                                                                           

  −                                                                                                             

 رّضً ٔمطخ دشجخ  (x, y)ٚإٌمطخ  yفٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ ٚٔجذ ل١ّخ  xٔؼٛع ل١ّخ  -3       

          −                −                                        
   

              −               −                
    (16 , 4) , (20 ,2)إٌمبؽ اٌذشجخ ٟ٘  

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -4
 f ′(x)أشبسح                   + +  + + + +  4   - - - - - 2   + + + +                        

                                                                                       
 طغشٜ                 ػظّٝ                                                        

                                                                                               

 { x : x < 2}ٚ      اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ        { x : x > 4}اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ  
  (4 , 2 )اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ 

 ( 20 , 2 )ٔمطخ ٔٙب٠خ ػظّٝ                      ( 16 , 4 )ٔمطخ ٔٙب٠خ طغشٜ 
 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

−         ِضبي / جذ إٌمبؽ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ اْ ٚجذد  ٌٍذاٌخ        
 اٌّشزمخ ٔجذ  -1اٌذً/ 

          −                                                                                               

−           ٔجؼً اٌّشزمخ = طفش  -2                                                                      
    

         −                                                              
     (1 ,2)إٌمبؽ اٌذشجخ ٟ٘ 

 f ′(x)أشبسح                                                  + + + +  2      - - - - - -               
                                                                                       

 طغشٜ                                                                                          
 

  
       ٔمطخ ٔٙب٠خ طغشٜ
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−      ِضبي / جذ إٌمبؽ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ اْ ٚجذد  ٌٍذاٌخ    −       
 اٌّشزمخ ٔجذ  -1اٌذً/ 

      −   −                                                                                        
      

−  ٔجؼً اٌّشزمخ = طفش -2                                                                 

         −                                                              
    (1 ,2)إٌمبؽ اٌذشجخ ٟ٘ 

               +         − − − −  f ′(x)أشبسح                                            −
                                                                                       

 طغشٜ                                                                                            

 
       ٔمطخ ٔٙب٠خ ػظّٝ

========================================================================================================= 
 

f(x) = x ِضبي / جذ إٌمبؽ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ اْ ٚجذد  ٌٍذاٌخ 
3
 (– 4 + x )  

                                                                                     −      اٌذً / 
 ٔجذ اٌّشزمخ  -1      

F ′(x) = -12x
2
 + 4x

3
                                                                                        

   

12x-            ٔجؼً اٌّشزمخ = طفش  -2        
2
 + 4x

3
  = 0                                         

     

            4x
2
(-3 + x ) = 0                                                                                  

  

            4x
2
 = 0                   x = 0                                                                   

              -3+ x = 0                   x = 3                                                            

f(0) = (0)
3 
( -4 + 3)  = 0                                                                    

f(3) = (3)
3
 (- 4 + 3) = -27                                                                   

     (0 , 0) , (27- ,3)إٌمبؽ اٌذشجخ ٟ٘ 

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ  -
 f ′(x)أشبسح                         + +  + + + +   3   - - - - - 0    - - - - - -                 

                                                                                      
 طغشٜ                                                                       

                                                                                               

 

 
 

 ٔمطخ دشجخ ١ٌٚغذ ٔٙب٠خ  ( 0 , 0 )ٔمطخ                       ( 27- , 3 )ٔمطخ ٔٙب٠خ طغشٜ 

 اٌذاٌخ لا رّزٍه ٔٙب٠خ ػظّٝ 

 



 

 

 Page 72 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 

 

 

 

 لا٠عاد اٌرمؼش ٚاٌرؽذب ٚٔماغ الأملاب ٔرثغ اٌخطٛاخ اٌرا١ٌح 
 

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ ٌٍذاٌخ  -1

 xٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  = طفشاً  ٚٔجذ ل١ُ  -2

 رّضً ٔمطخ أملاة  (x, y)ٚإٌمطخ  yل١ّخ فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ ٚٔجذ  xٔؼٛع ل١ّخ  -3

 ػٍٝ خؾ الاػذاد  xٔؼغ ل١ُ   -4

 f ′′(x)ٚٔؼٛػٙب فٟ اٌّشزمخ  xٔأخز ل١ّخ اوجش ٚاطغش ِٓ  -5

 عبٌجخ رّضً ِٕطمخ رذذة  f ′′(x)اٌّٛججخ رّضً ِٕطمخ رمؼش ٚارا وبٔذ  f ′′(x)ارا وبٔذ اشبسح  -6

===================================================== 

  ِضبي / جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ 
2

f(x) = x 
 اٌذً /

f ′(x) = 2x                                                                                                   
f ′′(x) = 2                                                                                                    

 لا رٛجذ ٔمبؽ أملاة لاْ إٌّذٕٟ ِمؼش فمؾ  

===================================================== 

F(x) = xِضبي / جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ 
3
   

 اٌذً /

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -1      
f ′(x) = 3x

2
                                                                                                 

f ′′(x) = 6x                                                                                                  
                        6x = 0                  x = 0ٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ = طفش  -2        

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ  xٔؼٛع ل١ُ 
f(0) = (0)

3 
– 3(0) + 2 = 2                                                                           

     
 f ′′(x)أشبسح                          + +  + + + +   0    - - - - - -                             

                                                                                       
                                                                                 

 رمؼش                     رذذة                                                                                                                                                                            

           { x : x > 0}اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ  

 { x : x < 0}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 

     (2 , 0) ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 
 

 

 
 

 

 ٔمبؽ الأملاة اٌزمؼش ٚاٌزذذة ٚ  
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−        بؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ / جذ إٌم 1ط   −      

 اٌذً /
        − −                                                                                               
          −                                                                                                           

 لا رٛجذ ٔمبؽ أملاة لاْ إٌّذٕٟ ِذذة فمؾ 
========================================================================================================== 

−         / جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ 3ط     

 اٌذً /

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -1  

            −                                                                                            

          −                                                                                          

   −                                                                                                   

     −                                                                                                  

                                                                                                              

 −                                                                                                      

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ  xٔؼٛع ل١ُ 

       −      

           −        −        

     

 f ′′(x)أشبسح           - - - - - - - - 2+  + + + +   0    - - - - - -                             

                                                                                       

                                                                                  

 رمؼش                  رذذة                                                                                                                                                                                             

 { x : x < 0}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ           { x : x > 2}ثخ فٟ  اٌذاٌخ ِذذ

      اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ اٌفزشح اٌّفزٛدخ 

                   ٔمطزب الأملاة ّ٘ب 
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−           f/ جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ 4ط     

 اٌذً /

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -1      

                                                                                                         
                                                                                                                     

 ٚلا رٛجذ ٔمطخ أملاة         Rِمؼشح فٟ   fاٌذاٌخ 

===================================================== 

−       / جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ  5ط            

 اٌذً /

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -1

         −                                                                           
         −                        
−                                                              −       

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ  xٔؼٛع ل١ُ 

       −  −               
 f ′′(x)أشبسح                            - - - - - - -   2-    - - - - - -                             

                                                                                       
                                                                                   

 ِذذثخ                    رذذة                                                                                                                                                                             

           { x : x >- 2}اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ  

 { x : x < -2}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 

     (3 , 0) ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 

        / جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ  5ط
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f(x) = 2x/ جذ إٌمبؽ الأملاة ِٕٚبؽك اٌزذذة ٚاٌزمؼش ٌٍذاٌخ  7ط
3
 - 3x

2
 -12x + 1  

 اٌذً /

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -1      

f ′(x) = 6x
2
  - 6x -12                                                                                        

f ′′(x) = 12x – 6                                                                                                

−   ٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ = طفش  -2                                               
 

 
      

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ  xٔؼٛع ل١ُ 

           . 
 ⁄ /

 

−  . 
 ⁄ /

 

−   . 
 ⁄ /    

 

 
−

 

 
−     −

  

 
    

      

             −  − − − − −      ⁄                                                      

                                                                                       
                                                                                 

رذذة                                                                                                            رمؼش                                                                                             

⁄          اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ                

        اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 
 ⁄     

  ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 
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 ----------------------------------------------------------------------------------------- 

           ٔجذ اٌّشزمخ الاٌٚٝ اٞ  -1

  xٚٔجذ ل١ُ              ٔجؼً  -2

            ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ  -3

 فبرا وبٔذ           ٚٔلادع اشبسح         فٟ  xٔؼٛع ل١ُ  -4

 فبْ اٌذاٌخ رّزٍه ٔٙب٠خ طغشٜ ِذ١ٍخ           - أ

 فبْ اٌذاٌخ رّزٍه ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذ١ٍخ              - ة

 غ١ش ِؼشفخ اٞ لا٠ظخ ٘زا الاخزجبس              - د

====================================================================================================== 

 / تاعرخذاَ اٌّشرمح اٌصا١ٔح ارا اِىٓ ظذ إٌٙا٠اخ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح 1ِصاي

       −    −   
 اٌذً /

       −                      

                              −                                                          

       −                           −                     

    ارا رٛجذ ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذ١ٍخ ػٕذ                    ثّب اْ 

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ لا٠جبد إٌٙب٠خ اٌؼظّٝ     ٔؼٛع ل١ّخ 

        −  −       
========================================================================================================== 

 / تاعرخذاَ اٌّشرمح اٌصا١ٔح ارا اِىٓ ظذ إٌٙا٠اخ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح 2ِصاي 

       −    −    
 اٌذً /

         −   −                     

                             

   −   −                                 

  −   −                                   

  −                                             −   

         −                                 −                         

−       ارا ذٛظذ ٔٙا٠ح صغشٜ  ِؽ١ٍح ػٕذ     −    −   

    −   − −   −                      

− −   −  ارا رٛجذ ٔٙب٠خ طغشٜ  ِذ١ٍخ ػٕذ        
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 ّؽ١ٍح ٌٍذاٌح / تاعرخذاَ اٌّشرمح اٌصا١ٔح ارا اِىٓ ظذ إٌٙا٠اخ ا3ٌِصاي 

      −        
 اٌذً /

      −                         

                             

−                                                                −        

       −                             −   −   −                         

 ٘زٖ اٌطش٠مح لا ذصػ 

    −   − −   −                      

− −   −  ارا رٛجذ ٔٙب٠خ طغشٜ  ِذ١ٍخ ػٕذ        

 
                                                               − − − − − − −  

 
 

 

−    −  ظذ ٌٍذاٌح ٔٙا٠ح ػظّٝ ِؽ١ٍح ٟ٘ ذٛ  −               
========================================================================================================== 

 

 ِصاي / تاعرخذاَ اٌّشرمح اٌصا١ٔح ارا اِىٓ ظذ إٌٙا٠اخ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح 

      −
 

  
           

 اٌذً /

      −              

                              

                             

                                  
 

   −                  −                 −        

       −                          −   
   

     
 

   

  
                     

  −  ارا رٛجذ ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذ١ٍخ ػٕذ      −          −    ثّب اْ 

 فٟ اٌذاٌخ الاط١ٍخ لا٠جبد إٌٙب٠خ اٌؼظّٝ   −  ٔؼٛع ل١ّخ 

       − −
 

     
 − −   −    
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  a , b , cِلاؼظاخ / لإ٠عاد اٌصٛاتد ِصً 

       ارا أػط١د ٌٕا فٟ اٌغؤاي إؼذاش١اخ ٔمطح ؼشظح اٚ ٔٙا٠ح ػظّٝ اٚ صغشٜ ِصً  -1

               ِٚشج اٌصا١ٔح              ٔغرخذَ ٘زٖ إٌمطح ِشذ١ٓ  ِشج الأٌٚٝ ٟ٘     

 ( (ٔغرخذَ ٘زٖ إٌمطح ِشذ١ٓ            a , bي إؼذاش١اخ ) ٔمطح أملاب ِصً )ارا أػط١د ٌٕا فٟ اٌغؤا -2

                ِٚشج اٌصا١ٔح        f(a) = bِشج الاٌٚٝ ٟ٘      

 ٌٍٕمطح yذّصً الاؼذاشٟ   aفاْ   aاٚ ؼشظح ػٕذ إٌمطحواْ ٌٍذاٌح  ٔٙا٠ح ػظّٝ اٚ صغشٜ  ارا -3

                فاْ       aلاب  ػٕذ إٌمطحارا واْ ٌٍذاٌح  ٔمطح أم -4

                فاْ    {x < a}اٚ  ِمؼشج  فٟ  {x > a}ارا واْ ٌٍذاٌح  ِؽذتح فٟ  -5

                اٞ       ١ًِ اٌّّاط = اٌّشرمح الاٌٚٝ ٌٍذاٌح ػٕذ ٔمطح اٌرّاط  -6

−  ١ًِ ِؼادٌح اٌّّاط ٘ٛ  -7
ِؼبًِ 

ًِؼبِ    
 

========================================================================================================= 

        / ٌرىٓ 1ِصاي/
 

 
 ػٍّا اْ اٌذاٌح ذّرٍه aفعذ ل١ّح               

 ّرٍه ٔٙا٠ح ػظّٝ ِؽ١ٍح .لا ذ fشُ ت١ٓ اْ اٌذاٌح   x = 1ٔمطح أملاب ػٕذ            
 اٌؽً / 

                

        −         

                             

                      

                                                   −                 −     

       −        

                

                     

                                                      

    −                                  −
 

 
                         − √ 

 

   
  

 
      

        −
 

                   

    .−  √
 

 

 
/    

 
 

 

                   

√ −  ذٛ ظذ ٔٙا٠ح صغشٜ ِؽ١ٍح ػٕذ  
 

   
 

 
 ٔٙا٠ح ػظّٝ ِؽ١ٍح   fلا ذّرٍه      
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 ٔٙا٠ح ػظّٝ              /ػ١ٓ ل١ّرٟ اٌصاتر١ٓ  ٌىٟ ٠ىْٛ ٌّٕؽٕٟ اٌذاٌح 2ِصاي

 شُ ظذ ٔمطح الأملاب ؟        ٚٔٙا٠ح صغشٜ ِؽ١ٍح ػٕذ    −   ِؽ١ٍح ػٕذ           
 اٌؽً /

                 

                                                                . .      

   −               −       −                   −          . .      

 تاٌطشغ ==============================   

                      
  

 
  

  ٔؼٛض ل١ّح 
  

 
 ( 1فٟ ِؼادٌح ) 

    (
  

 
)                          −                          −    

−    ذىْٛ اٌذاٌح 
 

 
  −  ٚلا٠عاد ٔمطح الأملاب ٔعذ اٌّشرمح اٌصا١ٔح   

         −   −    

         −    

                             −                          
 

 
   

 

− − − − − − − − − 
 

 
             

 
 

    ,اٌذاٌح ِمؼشج ػٕذ إٌمطح 
 

 
    ,ٚ اٌذاٌح ِؽذتح ػٕذ إٌمطح   -

 

 
- 

 

 (
 

 
)  (

 

 
)
 
−

 

 
(
 

 
)
 
  (

 

 
)  

 

 
−

 

 
   

  

 
−

  

 
 

   

 
 −
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 ِٚؽذب        ِمؼش فٟ                اٌذاٌح  / ارا واْ ِٕؽ3ِٟٕصاي

 فعذ ل١ُ      ػٕذ إٌمطح         ٠ّٚظ اٌّغرم١ُ         فٟ           

       الإػذاد اٌؽم١م١ح          

 اٌؽً / 

        تّا اْ اٌذاٌح ِغرّشج لأٙا وص١شج اٌؽذٚد , ِمؼشج فٟ 

                

 

               

                                                             −        

        ٔشرك ِؼادٌح اٌّغرم١ُ 

  

  
                     

  

  
   ١ًِ اٌّّبط        − 

      ٘ٛ   x=3ػٕذ  f(x)ٍذاٌح ١ًِ إٌّؽٕٟ ٌ

                      

                        −    . .                   

 (2( فٟ )1ٔؼٛض )

                       −    −                  

                    −     −                  

                    −                  −        

                    −  −      

.  إٌمطح  a, bٚٔؼٛض ػٓ ل١ُ                ذؽمك ِؼادٌح ِٕؽٕٟ اٌذاٌح    

   −                

  −                                    
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 8ٔٙا٠ح ػظّٝ ِؽ١ٍح ذغاٚٞ                 ارا واْ ِٕؽٕٟ اٌذاٌح   /4ايِص

      فعذ ل١ّح اٌصٛاتد       ٚٔمطح أملاب   
 اٌؽً /  

         فارا      تّا اْ ٌٍذاٌح ٔمطح أملاب ػٕذ   

               

              

                                                          −                  −        

      −          

        فارا   8تّا اْ ٌٍذاٌح ٔٙا٠ح ػظّٝ =   

      −        

                 

−                     −     −                                             
 
 
                          − − − − − −            − − − − − − −  

 
 

 
 
     ذّرٍه ٔٙا٠ح ػظّٝ ػٕذ  

          −      ٔٙا٠ح ػظّٝ ٚذؽمك ِؼادٌح إٌّؽٕٟ      إٌمطح 

  −              

  −                                       −      
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−        / ٌرىٓ 1ط   aظذ ل١ّح            −   ؼ١س اْ       
 ارا وأد اٌذاٌح :       

 اٌذاٌح ِمؼشج  -2اٌذاٌح ِؽذتح     -1
 اٌؽً /

 
 

−      ؼشظح ٌّٕؽٕٟ اٌذاٌح  ٔمطح       /ارا وأد2ط   −   a , bفعذ ل١ّح      
 ٚت١ٓ  ٔٛع إٌمطح اٌؽشظح       

 

−      ,                   /ارا واْ 3ط        ٚواْ وـً ِٓ       
        فعذ ل١ّح اٌصٛاتد     −   ٟٚ٘  fِرّاعاْ ػٕذ ٔمطح أملاب إٌّؽٕٟ        

 
 

−        ذّصً ٔٙا٠ح صغشٜ ِؽ١ٍح ٌّٕؽٕٟ اٌذاٌح  6/ارا وأد 4ط  فعذ     

 شُ ظذ ِؼادٌح ِّاط إٌّؽٕٟ فٟ ٔمطح أملاتٗ .      ل١ّح         
 
 

     ِٚؽذتح      ِمؼشج   ٚوأد                     /ارا واْ 5ط

        فعذ ل١ّح اٌصٛاتد      − ٔمطح ٔٙا٠ح ػظّٝ ِؽ١ٍح ٟ٘   fٌٍذاٌح        
 
 

        / ٌرىٓ 6ط
 

 
 تش٘ٓ اْ اٌذاٌح لا ذّرٍه ٔٙا٠ح                  

 ػظّٝ ِؽ١ٍح .         
 

−  / اٌّغرم١ُ 7ط  ٚوأد (1-,2)ػٕذ            ٠ّظ إٌّؽٕٟ     

  ٌٗ ٔٙا٠ح ِؽ١ٍح ػٕذ          
 

   
 ِٚا ٔٛع إٌٙا٠ح .         ظذ ل١ّح  
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 سعُ اٌّخطػ اٌث١أٟ ٌٍذاٌح     
 

 -أٚعغ ِجبي ٌٍذاٌخ : -1

 Rأٚعغ ِجبي ٌٍذاٌخ وض١شح اٌذذٚد ٘ٛ  -أ

 ِبػذا اٌم١ُ اٌزٟ رجؼً اٌّمبَ = طفش  Rأٚعغ ِجبي ٌٍذاٌخ اٌىغش٠خ =  -ة

 

 ظش اٌزٕب -2

 ِزٕبظشح دٛي ِذٛس اٌظبداد         −  ارا وبٔذ  - أ

 ِزٕبظشح دٛي ٔمطخ الاطً       −   −  ارا وبٔذ  - ة

 

 ٔمبؽ رمبؽغ اٌّذٛس٠ٓ -3

 yٚٔجذ ل١ُ  x = 0ٔجؼً  -أ  

 xٚٔجذ ل١ُ  y = 0ٔجؼً  - د

اٌّذبراد ) ٌٍذاٌخ اٌىغش٠خ فمؾ ( ِضً  -4
    

    
 

 

 xجذ ل١ُ ٚٔ h(x) = 0اٌّذبرٞ اٌؼّٛدٞ ٔجؼً  - أ

 أٞ  yٞ الافمٟ ٔجؼً اٌذاٌخ ثذلاٌخ اٌّذبر  - ة
    

    
 

 xٚٔجذ ل١ُ  h(y) = 0ٚٔجؼً   

 

 ٔشزك اٌذاٌخ ٚٔجذ ِٕبؽك اٌزضا٠ذ ٚاٌزٕبلض ٚإٌمبؽ اٌذشجخ ٚٔٛػٙب )ػظّٝ اٚ طغشٜ ( -5

 

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ ٚٔجذ ِٕبؽك اٌزمؼش ٚاٌزذذة ٚٔمؾ الأملاة اْ ٚجذد  -6

 

 ٔمبؽ اػبف١خ اْ ادزجٕب اٌٝ رٌهٔجذ  -7

 

 ٔؼ١ٓ إٌمبؽ ) اٌزمبؽغ  ٚاٌّذبر٠بد ٚاٌذشجخ ٚالأملاة ( ثبٌّغزٜٛ الادذاصٟ   -8
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−        ِضبي/ ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ           
 

 Rاٚعغ ِجبي   - 1   

−                         اٌزمبؽغ ِغ ِذٛس اٌظبداد  -2                               

    

−   −     −   اٌزٕبظش  -3   −      −  −                      

     −   −             −  لا ٠ٛجذ رٕبظش ِغ ِذٛس اٌظبداد اٚ ٔمطخ الاطً لاْ   

 ج١خ  اٌّذبر٠بد لارٛجذ لاْ اٌذاٌخ ١ٌغذ ٔغ -4

−          ٔشزك اٌذاٌخ ٔجذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ -5                                        

   −                                    –                                                          

                        −                                                                    

       −                         −          −          

 دشجخ                  ٔمطخ

 f ′ (x)+       أشبسح         +  + + + + 2    - - - - - -  0  + + + + +                       

                                                                                       
                                                                                 

                                                                                  

 { x : x < 0}ٚ ِزضا٠ذح فٟ         { x : x > 2}اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ  

   (2 , 0 )اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ اٌفزشح 

 ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذ١ٍخ  ( 4 , 0 )ٔمطخ

 ٔٙب٠خ طغشٜ ِذ١ٍخ  (0 , 2 )ٔمطخ

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ لا٠جبد اٌزمؼش ٚاٌزذذة  -6

            −                                                                                                 
−  ٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ = طفش                                                       

         −          −                           

 f ′′(x)أشبسح                           + + + + + +   1    - - - - - -                             

                                                                                       
                                                                                 

رمؼش                     رذذة                                                                                                                                                                             

           { x : x > 1}اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ  

 { x : x < 1}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 

        (2 , 1) ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 
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          / اسعُ ثبلاعزؼبٔخ ثّؼٍِٛبره فٟ اٌزفبػً  ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    1ط

 Rاٚعغ ِجبي   - 1   

                                                              داد اٌزمبؽغ ِغ ِذٛس اٌظب -2   

                                                               اٌزمبؽغ ِغ اٌّذٛس اٌظبداد       

                                                             −   −    −     −   اٌزٕبظش  -3

 اٌّذبر٠بد لارٛجذ لاْ اٌذاٌخ ١ٌغذ ٔغج١خ   -4

 ٔشزك اٌذاٌخ ٔجذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ -5 

                                                         

                                                                                               

                        −                                                                    

                                                                                          

 دشجخ          ٔمطخ

 f ′ (x)+       أشبسح                              +  + + + +  0  + + + + +                       

                                                                                       
                                                                                 

                                                                                  

 { x : x < 0}ٚ ِزضا٠ذح فٟ         { x : x > 0}اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ  

 ٚ ٔٙب٠خ طغشٜ ِذ١ٍخ لا رٛجذ ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذٍٟ

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ لا٠جبد اٌزمؼش ٚاٌزذذة  -6

                                                                                                           
                                              ٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ = طفش      

                                

 f ′′(x)أشبسح                           + +  + + + +   0    - - - - - -                             

                                                                                       
                                                                                 

رمؼش                     رذذة                                                                                                                                                                             

           { x : x > 0}اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ  

 { x : x < 0}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 

        (0 , 0) ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 
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       / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    4ط
    

   
  

  R/{-1}اٚعغ ِجبي   - 1   

                      اٌزمبؽغ ِغ ِذٛس اٌظبداد -2   
   

   
 −              −      

                  اٌزمبؽغ ِغ اٌّذٛس اٌظبداد      
  − 

   
                  −                

 

 
     

    −   اٌزٕبظش  -3
     

    
 −  −                      

     −   −             −  ٛجذ رٕبظش ِغ ِذٛس اٌظبداد اٚ ٔمطخ الاطً لاْ   لا ٠

 اٌّذبر٠بد لارٛجذ لاْ اٌذاٌخ ١ٌغذ ٔغج١خ   -4

−          ٔشزك اٌذاٌخ ٔجذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ -5                                        

   −                                    –                                                          

                        −                                                                    

       −                         −          −          

 دشجخ                  ٔمطخ

 f ′ (x)+       أشبسح         +  + + + + 2    - - - - - -  0  + + + + +                       

                                                                                       

                                                                                 

 { x : x < 0}ٚ ِزضا٠ذح فٟ         { x : x > 2}اٌذاٌخ ِزضا٠ذح فٟ    

   (2 , 0 )اٌذاٌخ ِزٕبلظخ فٟ اٌفزشح 

 ٔٙب٠خ ػظّٝ ِذ١ٍخ  ( 4 , 0 )ٔمطخ

 ٔٙب٠خ طغشٜ ِذ١ٍخ  (0 , 2 )ٔمطخ

 ٔجذ اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ لا٠جبد اٌزمؼش ٚاٌزذذة  -6

            −                                                                                                 

−  ٔجؼً اٌّشزمخ اٌضب١ٔخ = طفش                                                       

         −          −                           

 f ′′(x)أشبسح                           + + + + + +   1    - - - - - -                             
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           { x : x > 1}اٌذاٌخ ِمؼشح فٟ  

 { x : x < 1}اٌذاٌخ ِذذثخ فٟ 

        (2 , 1) ٔمطخ الأملاة ٟ٘ 

                                                                    

 

                                                                     

 

 

 

 

 

 

 

f(x) = x/ اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    1ط
2
 + 4x + 3 

 
−            / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    2ط      

 

       / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    3ط
  

    
  

 

       / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    4ط
 

 
  

 

       / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    5ط
   

   
  

 

       ٕذٕٟ اٌذاٌخ   / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِ 6ط
    

    
  

 

       / ثبلاعزؼبٔخ ثبٌزفبػً  اسعُ ِٕذٕٟ اٌذاٌخ    7ط
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 اٌرىاًِ                                                 

   ∫اٌرىاًِ : ٘ٛ ػ١ٍّح ِؼاوغح ٌؼ١ٍّح الاشرماق ٠ٚشِض ٌٗ تاٌشِض 

 

 ٠xؼٕٟ اٌرىاًِ تإٌغثح ٌـ    dx - - - ∫اٌشِض 

 ٠yؼٕٟ اٌرىاًِ تإٌغثح ٌـ    dy - - - ∫ٌشِض 
 

 ؼاصً ظشب داٌر١ٓ ( -3اٌعزس   -2اٌىغش   -1ِلاؼظح : ١ٌظ ٌذ٠ٕا لاػذج ٌرىاًِ وً ِٓ ) 
 

 لٛاػذ اٌرىاًِ غ١ش اٌّؽذد :                                  
 

 ذىاًِ داٌح اٌصاتد -1

 

 أِصٍح/

                                                                                               

     −       −                                                                                     

      √        √          

                                                                          

  

 
 

 

فإٔٔا ٔىرة اٌّرغ١ش ٚٔع١ف اٌٝ الأط ٚاؼذ ٚٔمغُ ػٍٝ  xِلاؼظح / ارا أسدٔا اْ ذىاًِ اٌّرغ١ش

 الأط 

 cاٌعذ٠ذ ٚٔع١ف شاتد اٌرىاًِ             

  اِصٍح /

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    𝑥nd  رىبًِ  -2

      𝑥𝑛 𝑑𝑥  
𝑥𝑛+ 

𝑛  
  𝑐                                                                              

 

 

𝑎 𝑑𝑥  صبثذ اٌزىبًِ    cد١ش   𝑎𝑥  𝑐       

 𝑥𝑑𝑥  
𝑥 

 
 𝑐              

 𝑥 𝑑𝑥  
𝑥 

 
 𝑐             

 𝑥 𝑑𝑥  
𝑥 

 
 𝑐             

 𝑥 𝑑𝑥  
𝑥6

 
 𝑐             

 𝟓𝒙𝟑 𝒅𝒙  
𝟓𝒙𝟒

𝟒
  𝒄       

 𝟒𝒙𝟐 𝒅𝒙  
𝟒𝒙𝟑

𝟑
 𝐜        

 
𝟏

𝐱𝟐
𝐝𝐱   𝒙 𝟐𝒅𝒙  

𝒙 𝟏

 𝟏
 𝒄  

 𝟏

𝒙
 𝒄   

 

 
𝟏

𝐱𝟑
𝐝𝐱   𝒙 𝟑𝒅𝒙  

𝒙 𝟐

 𝟐
 𝒄  

 𝟏

𝟐𝒙𝟐
 𝒄  

 

 
𝟏

𝐱𝟒
𝐝𝐱   𝒙 𝟒𝒅𝒙  

𝒙 𝟑

 𝟑
 𝒄  

 𝟏

𝟑𝒙𝟑
 𝒄  

 

 
𝟏

𝐱𝟓
𝐝𝐱   𝒙 𝟓𝒅𝒙  

𝒙 𝟒

 𝟒
 𝒄  

 𝟏

𝟒𝒙𝟒
 𝒄  
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          −      
   

 
 

   

 
−                                         

 

    (
 

 
    −

 

 
)   

 

 
 
  

 
 

  

 
−

 

 
                                     

 

                
  

 
   

   

  
    

  

 
−                        

 

                  
   

 
  

   

 
                 

 

𝟏   √𝒙  𝒅𝒙   𝒙
𝟏 

𝟐𝒅𝒙  
𝟐

𝟑
 𝐱

𝟑

𝟐  𝒄  
𝟐

𝟑
√𝒙𝟑  𝒄                                       

𝟐   √𝒙
𝟑

 𝒅𝒙   𝒙
𝟏

𝟑𝒅𝒙  
𝟑

𝟒
 𝐱

𝟒

𝟑  𝒄  
𝟑

𝟒
√𝒙𝟒
𝟑

 𝒄                                    

𝟑   √𝒙
𝟒

 𝒅𝒙   𝒙
𝟏

𝟒𝒅𝒙  
𝟒

𝟓
 𝐱

𝟓

𝟒  𝒄  
𝟒

𝟓
√𝒙𝟓
𝟒

 𝒄                                                                                             

𝟒   √𝒙𝟐
𝟑

 𝒅𝒙   𝒙
𝟐

𝟑𝒅𝒙  
𝟑

𝟓
 𝐱

𝟓

𝟑  𝒄  
𝟑

𝟓
√𝒙𝟓
𝟑

 𝒄                                    

𝟓   
𝒅𝒙

√𝒙
  𝒙

 𝟏
𝟐  𝒅𝒙  𝟐 𝐱

𝟏
𝟐  𝐜  𝟐√𝒙 𝒄                                             

𝟔   
𝒅𝒙

√𝒙
𝟑   𝒙

 𝟏
𝟑  𝒅𝒙  𝟑

𝟐
 𝐱

𝟐
𝟑  𝐜  

 𝟑 

𝟐
 √𝒙𝟐
𝟑

 𝒄                                         

𝟕   
𝒅𝒙

√𝒙𝟐
𝟑   𝒙

 𝟐
𝟑  𝒅𝒙  𝟑

𝟏
 𝐱

𝟏
𝟑  𝐜  𝟑√𝒙

𝟑
 𝒄                                           
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– 4x + 3 )dx/ ظذ اٌرىاًِ    1ِصاي
2 

(6x∫  

 اٌؽً //

     −          
   

 
 – 

   

 
          −                    

==================================================== 

 

  √ −
 

√   −   ِضبي  جذ  اٌزىبًِ       

 اٌؽً /

  √ −
 

√   −         
 

 −   
  

 −      
 

 
 

 

 −   
 

 −              

========================================================================================================= 

 

      
 

√ 
  ِضبي   جذ اٌزىبًِ      

 اٌؽً /

      
 

√ 
     (      

 

 )                                                                  

      
 

                                                                                 
 

========================================================================================================= 

  √ 
 

−
 

  ط    جذ  اٌزىبًِ         √

 اٌؽً /

  √ 
 

−
 

√          
 

 −  
  

     
 

 
 

 

 −   
 

                                       

==================================================== 

   ) / ظذ ِصاي
 

  )    

 

 (   
 

  )                 
  

 
 

    

  
    

 
  

 
−

 

                                                  
========================================================================================================= 
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 ٔد الألٛاط ١ٌظ ٌٙا أط وّا فٟ اٌّصاي اٌراٌٟ اٌرخٍص ِٓ الألٛاط ارا وا -1ِلاؼظح / 
  

      dx (x+ 1)(2x + 5) ∫ ِصاي / ظذ اٌرىاًِ   

 اٌؽً /                                  

∫ (2                                                                      

                                                                 

 
   

 
 

   

 
                                                           

==================================================================================== 

–               ِصاي / ظذ اٌرىاًِ                

 اٌؽً /                                  

              –           2x
3
 - 3x

2
 + 2x – 3 )dx                                   

     

 
   

 
−

   

 
 

   

 
−                                         

         

 
  

 
−      −                                              

========================================================================================================= 

 ح داخً اٌمٛط غ١ش ِٛظٛدج  ٚاٌّشرم 2/ اٌرخٍص ِٓ اٌمٛط ارا واْ  الأط اٌمٛط =2ِلاؼظح /

 

                 ِصاي/ ظذ اٌرىاًِ  

 اٌؽً /

                                                                                      

 
   

 
                                                                          

========================================================================================================= 

 

 
          

   ِضبي  جذ اٌزىبًِ     

 

 اٌؽً /

 
          

      
            

                                                                      

  
        

                                                                                   

      −                                                                                

 
 

 
  −                                                                                  
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 ط غ١ش ِٛظٛدج  ٚاٌّشرمح داخً اٌمٛ 2اٌرخٍص ِٓ اٌمٛط ارا واْ  الأط اٌمٛط = -2ِلاؼظح / 
 

        √  √  ظذ اٌرىاًِ    3/ط

 اٌؽً / 

 √  √          
 

 (   √   )                                                    

    
 

      
 

                                                                  
   

 
 

 
 

 

     
 

 
 

 

                                                                

========================================================================================================= 

        √  √ ظذ اٌرىاًِ    5/ط

 اٌؽً/

 √  √          
 

 (   √   )       

       
 

       
 

                                                    

 
 

 
 

 

      
 

 
 

 

                                                       

========================================================================================================= 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لأٚيارا وأد اؼذ الألٛاط ِشفٛع اٌٝ أط ٚواْ اٌمٛط اٌصأٟ ٘ٛ ِشرمح داخً اٌمٛط ا     

 وّا فٟ اٌّصاي اٌراٌٟ  cفئٕٔا ٔىاًِ اٌمٛط الأٚي فمػ ٚٔمغُ ػٍٝ الأط اٌعذ٠ذ ٚٔع١ف شاتد      

=========================================================================== 

2x dxظذ اٌرىاًِ     ِصاي/
3

3) – 
2

(x ∫       

 ٛظٛدج ( ) ٟٚ٘ ِ  2xاٌؽً /ٔلاؼع ِشرمح داخً اٌمٛط = 
 

                
       

 
                                                              

========================================================================================================= 

3x) ∫ ِصاي/  ظذ اٌرىاًِ   
2
 + 8x + 5)

6
 (3x

 
+ 4) dx  

     

6xاٌؽً /ٔلاؼع ِشرمح داخً اٌمٛط = 
2
 + 8

 
 (2) فمػ ٔؽراض  

                         
 

 
                              

 

 
 

 

            

 
   

            

  
       

 

 ذىاًِ داٌح ِشفٛػح اٌٝ أط  -3

𝟑    𝑭 𝒙  𝒏𝒇  𝒙 𝒅𝒙  
 𝑭 𝒙  𝒏+𝟏

𝒏 𝟏
 𝒄                                                   
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   ِضبي  جذ اٌزىبًِ   

 اٌؽً /

 
   

          
    

 

 
    −           −                   

 
 

 
 
           

  
                                                                  

 
 

           
                                                                       

========================================================================================================= 

  ً ِغ اٌعزس ِؼاٍِح اٌمٛط ِشفٛع اٌٝ أطِلاؼظح / ٔرؼاِ
 

 ِصاي /ظذ اٌرىاًِ   
√√   

√      

 اٌؽً /

 
√√   

√       
√√    √   

√   
     

  
√    √  √  

√   
     

  
    

 
  

 
 

√   
     

     −  
 

  
 

  
 

 
   

 

      

   
 

 
  − √   

 

    
 

 
   − √   

 

        

           

========================================================================================================= 

 ِصاي/ ظذ اٌرىاًِ 
   √      

√   
   

 

 

 
   √      

√   
  

 

√ 
 

   √      

√  
                                                                                 

 

 
 

 √ 
 
  

√ 
   − √      (

 √ 

 
  

 

   )                                              

 
  

 √  
 
   √      

 
                                                                               

========================================================================================================= 
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 ِصاي/ ظذ اٌرىاًِ  
 

        
         

 

 
 

        
   

 

  
                                                                                

 

 
 

 
 
         

  
   −

 

           
                                            

========================================================================================================= 

   ِضبي  جذ اٌزىبًِ       √       

 

        √                      
 

      

                                                          
  

      
 

 
      

 

     

 

  ِضبي  جذ اٌزىبًِ                  

                                       

                                                      
 

 
              

 

 
           

 
========================================================================================================= 

 ِصاي / ظذ اٌرىاًِ 
    

√        

 اٌؽً /

 
  

√        
  

 
   −    

  

  −        

 
  

 
 
 

 
  −    

 

    
  

  
  −    

 

                                          
========================================================================================================= 

  -ارا وأد ِشرمح داخً اٌمٛط غ١ش ِٛظٛدج فرٛظذ ؼاٌر١ٓ :

 الاٌٚٝ : اعرخذاَ اٌّشتغ اٌىاًِ ارا وأد اٌؽذٚد شلاز وّا فٟ الأِصٍح ا٢ذ١ح اٌؽاٌح 
 

         √ ِصاي /ظذ اٌرىاًِ  
 

     

 اٌؽً /

 √         
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    ِضبي  جذ اٌزىبًِ 

 اٌؽً /

 
  

         
   

  

      
                                                                                          

 

    −                                                                                           

 
       

  
                                                                                            

 
  

   
                                                                                      

========================================================================================================= 

 
 

√         
   ِضبي  جذ اٌزىبًِ    

 

 اٌؽً /

 
 

√         
     

 

√      
                                                                 

 

    −   
  

    
 

 
  −   

 

                                                  

 

 
 √      

 

 
                                                                                    

========================================================================================================= 

  √ −    ِضبي  جذ اٌزىبًِ    

 

 

    √ −         −     √ −      

    −   √ −   √ −       

    −   
 

 ⁄    −   
 

 ⁄     

 
 

 
  −   

 

  
 

 
  −   

 
 ⁄     

========================================================================================================= 

 ح ا٢ذ١حاٌؽاٌح اٌصا١ٔح : اعرخشاض اٌؼاًِ اٌّشرشن  وّا فٟ الأِصٍ

===================================================================== 

 

 √   −     
  ِضبي  جذ  اٌزىبًِ     

 اٌؽً/

 √   −     
    √    −     

 
       √  −     

 
                     

 
  

  
   −     

 

  −       
  

  
 
 

 
  −     

 

        
 

= 
  

  
  −     
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 ِلاؼظح /                                                           

 ارا وأد اٌذاٌح وغش٠ح ٚوً ِٓ اٌثغػ ٚاٌّماَ ١ٌظ ِشفٛع اٌٝ أط فٟ ٘زٖ اٌؽاٌح ٔغرخذَ اٌرؽ١ًٍ 
========================================================================================================= 

 

 
     

   
ىبًِاٌز       ِضبي  جذ 

 اٌؽً /

 
     

   
    

       

   
                                                                                          

 
  

  
       (          )

   
                                                                           

                                                                                         

                                                                                        

 

 
  

 
 – 

   

 
                                                                                    

========================================================================================================= 

 
           

   ِضبي  جذ اٌزىبًِ     

 

 اٌؽً /

 
           

      
              

      

  
        

         −                                                

    −                                                                               

========================================================================================================= 

 
 

√   
  ِضبي  جذ اٌزىبًِ   

 

   
 

√   
     

     

√   
    

   

√   
−

 

√   
    

       
 

 ⁄ −       
  

 ⁄      
========================= 

  √ −   ِضبي  جذ اٌزىبًِ    
 

   √ −         −     √ −      

    −   √ −   √ −       

    −   
 

 ⁄    −   
 

 ⁄     

 
 

 
  −   

 

  
 

 
  −   

 
 ⁄     
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   √  √         

 

    
    

√         

    
 

√         
     

 

     √       
     

     √  −     
       

    
      

   
    

 

     
        

       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 



 

 

 Page 98 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ
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  −                                       

 

 
                               

                         
 

 

 

sin
2
x  = 1 - cos

2
x                                                  

 sin
2
x  +  cos

2
x = 1                                                                                             

cos
2
x =  1 - Sin

2
x                                                  

 

tan
2
x +  1 = sec

2
x                                                                                            

  1 + cot
2
x = csc

2
x                                                                                             

𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙ظ١ة ظؼف اٌضا٠ٚح       𝟐𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙                                                           

 أِصٍٗ 

𝒔𝒊𝒏 𝟒𝒙  𝟐𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙                   𝒔𝒊𝒏 𝟖𝒙  𝟐𝒔𝒊𝒏 𝟒𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝟒𝒙               

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝟐𝒙   𝟐𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝟐  𝟒𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙                                                  

 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙 𝒄𝒐𝒔𝟑𝒙ِصاي / ظذ 

𝟐𝒔𝒊𝒏𝟑𝒙 𝒄𝒐𝒔𝟑𝒙   𝑺𝒊𝒏𝟔𝒙                                                                                      

 ظ١ة ذّاَ ظؼف اٌضا٠ٚح

𝑪𝒐𝒔𝟐𝒙   𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 −  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙              𝒐𝒓            𝑪𝒐𝒔𝟐𝒙   𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 –  𝟏         

           Cos 2x = 1 - 2sin
2
x                                                    
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======================================================================================================= 

                 / اٚظذ  1ِصاي

 اٌؽً/ 

               
 

 
                 

  

 
                   

 

================================================================================================= 

               / اٚظذ  2ِصاي 

           
 

 
              

  

 
                                          

============================================================================================================ 
                      / / اٚظذ  3ِصاي

 اٌؽً / 

                   
   

  
        −                                  

============================================================================================================ 
                      / اٚظذ  4ِصاي

                     
  

 
                                                                 

============================================================================================================ 

                                / اٚظذ  5ِصاي

 اٌؽً /

                          −                                                           
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 / ظذ  6ِصاي
     √ 

 

√    

 اٌؽً /

 
     √ 

 

√          √ 
 

     
 

                                                                            

         √ 
 

   (
 

 
)   

 

                                                                       

 −    √ 
 

                                                                                               
============================================================================================================ 

   / ظذ 7ِصاي 
   √   

√   
      

 اٌؽً /

 
   √   

√   
 −       √ −    (

  

 √   
)   −     √ −               

============================================================================================================ 

             / ظذ 8ِصاي

             اٌؽً / 
 

 
                                                                                  

============================================================================================================ 

            / ظذ  9ط

             
  

 
                                                                                  

 

====================================================== 

 ارا واْ اؼذٜ اٌذٚاي اٌغرح ِٛظٛدج ِٚشفٛػح اٌٝ لٛج ِؼ١ٕح ٚ وأد ِشرمرٙا ِٛظٛدج 

                  
       

   
                                                                                                                                      

   رمح اٌذاٌح             داٌح ِشفٛػح اٌٝ أطِش                                              / اٚظذ 10ي ِصا

                        اٌؽً /                        

                
 

 
                                                                                

==================================================================================================== 
                                    / اٚظذ 11ِصاي

 اٌذاٌح ِٚشفٛػح اٌٝ أط  ِشرمح اٌذاٌح                                                                  اٌؽً /                           
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         / ظذ   1ِصاي

          
       

 
    

 

 
  −

 

 
                                         

 
 

 
 −

 

 
                                                                                                              

==================================================================================================== 

             / ظذ 11ِصاي

            
       

 
    

 

 
  −

 

  
                                   

 
 

 
 −

 

  
                                                       

============================================================================================================ 

            / ظذ 13ِصاي

            
        

 
                                                                             

  
 

 
   

 

  
                                                                       

 
 

 
  

 

  
                                                                                

============================================================================================================ 

         / ظذ     2ِصاي

          
       

 
    

 

 
   

 

 
                                        

                                                    
 

 
  

 

 
                                      

 
 
 
 
 
 

 𝑺𝒊𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒄𝒐𝒔𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١سn  ػذد صٚظٟ لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالح 

 𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙  (
𝟏 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙

𝟐
)

𝒏

𝟐
𝒅𝒙          𝒐𝒓          𝒄𝒐𝒔𝒏𝒙  (

𝟏 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙

𝟐
)

𝒏

𝟐
𝒅𝒙            
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         / اٚظذ  3ِصاي 

          
          

 
                                                                              

 

  
               

 
                                                                              

  
 

 
  −  

     

 
    

 

 
                                                      

  
 

 
  −  

     

 
    

 

 
(
       

 
)                                             

  
 

 
  −  

     

 
    

 

 
    

     

 
                                      

 
 

 
 −

     

 
 

 

 
  

 

  
                                                           

==================================================================================================== 

            / ظذ  4ط

                       
 

 
                                     

  
 

 
                                                             

 

  
 

 
    

     

 
    

 

 
                                         

  
 

 
    

     

 
    

 

 
(
       

 
)                              

  
 

 
    

     

 
    

 

 
    

     

 
                       

 
 

 
  

     

 
 

 

 
  

 

  
                                                   

====================================================== 

            / ظذ  4ط

                         
 

 
                                     

  
 

 
                                                             

 

  
 

 
    

     

 
    

 

 
                                         

  
 

 
    

     

 
    

 

 
(
        

 
)                             

  
 

 
    

     

 
    

 

 
    

      

 
                       

 
 

 
  

     

  
 

 

 
  

 

  
                                            

 

 

 



 

 

 Page 114 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

           / ظذ   1ِصاي

 اٌؽً/

                                        −                                 
 

          −                                                                                             

                    −       
 

 
                                                                           

====================================================================================================  
           / اٚظذ   2ِصاي 

 اٌؽً /

                                                                                                                

          −                                                                                               

          −                                                                         

      −
 

 
                                                                                  

============================================================================================================ 

           / ظذ   3ِصاي

 اٌؽً/

                                       −                                
 

          −                                                                                    

                     −       
 

 
     −

     

 
                                                         

============================================================================================================ 

           / ظذ   4ِصاي

 اٌؽً/

                                       −                              
 

          −                                                                                    

                          − 
 

 
      

     

 
                                                             

            
 

 

 𝑺𝒊𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒄𝒐𝒔𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١سn  ػذد فشدٞ لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح 

 𝑺𝒊𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒔𝒊𝒏𝒏 𝟏𝒙 𝒔𝒊𝒏 𝒙    𝟏− 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 
𝒏

𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙                

 𝒄𝒐𝒔𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒄𝒐𝒔𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙    𝟏− 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 
𝒏

𝟐𝒄𝒐𝒔𝒙                
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   −  |     |       |    |                                

                       –               –                                     

                                      −                     

            −       
 

 
        |     |                

                                                                                           

             −                                                                   

             −                                                                   

 
 

 
     −                                                                     

                                        −                     

             −                                                                   

             −                                                         

             −            −                                      

 
 

 
     −

 

 
     −   |     |                                           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝒄𝒐𝒕𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒕𝒂𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١س𝒏  لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح   𝟐 

 𝒕𝒂𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙   𝒕𝒂𝒏𝒏 𝟏𝒙 𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 𝒅𝒙   𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙 − 𝟏                      

 𝒄𝒐𝒕𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒄𝒐𝒕𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙  𝒅𝒙   𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 − 𝟏                      

 

 𝒕𝒂𝒏𝒏𝒙 𝒅𝒙  
𝟏

𝒏 𝟏
𝒕𝒂𝒏𝒏 𝟏𝒙−  𝒕𝒂𝒏𝒏 𝟐 𝒙 𝒙𝒅𝒙       اعزٕزبط     
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     |     |                                               

                       –          −      –                                 

                                      −                          

            −       −
 

 
     −   |     |                

============================================================================================================ 

                                                                                             

             −                                                                      

             −                                                                      

 −
 

 
                                                                         

====================================================== 

                                                                                              

             −                                                                      

             −                                                                      

             −                

             −           −       

             −           −           

 −
 

 
      

 

 
     −   |     |     

 اعرٕراض 

 

 

 

 

 

 

 𝒄𝒐𝒕𝒏𝒙 𝒅𝒙  −
𝟏

𝒏 𝟏
𝒄𝒐𝒕𝒏 𝟏𝒙−  𝒄𝒐𝒕𝒏 𝟐 𝒙 𝒅𝒙            



 

 

 Page 117 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 
 

 

                                                                                                          

============================================================================================================ 

 

                                                                                          

                                                                                 

 
 

 
                                                                                 

============================================================================================================ 

 

                                                                                        

                                                                   

                                                              

 
 

 
      

 

 
                                                            

============================================================================================================ 

          −                                                                                              
============================================================================================================ 

                                                                                            

                                                                                   

 −
 

 
     −                                                                          

============================================================================================================ 

                                                                                          

                                                                     

                                                                

 −
 

 
     −

 

 
     −                                                      
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 𝒔𝒆𝒄𝒏𝒙 𝒅𝒙   𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝒏 𝟐 𝒙𝒅𝒙   𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙  𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 𝟏 𝒏 𝟐𝒅𝒙         

 𝒄𝒔𝒄𝒏𝒙 𝒅𝒙   𝒄𝒔𝒄𝟐 𝒙 𝒄𝒔𝒄𝒏 𝟐 𝒙𝒅𝒙   𝒄𝒔𝒄𝟐 𝒙  𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 𝟏 𝒏 𝟐𝒅𝒙          
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   |           |        
============================================================================================================ 

          
 

 
           

 

 
                                                                   

 
 

 
           

 

 
  |           |                                

========================================================================================== 

          
 

 
           

 

 
                                                                   

 
 

 
           

 

 
           

 

 
                                      

 
 

 
           

 

 
           

 

  
  |           |        

========================================================================================== 

            
                  

           
   −   |           |                   

====================================================================================== 

          −
 

 
           

 

 
                                                                 

 −
 

 
          −

 

 
  |           |                                      

          −
 

 
           

 

 
                                                                

 −
 

 
          −

 

 
           

 

 
                                    

 −
 

 
          −

 

 
          −

 

  
  |           |       

 𝒄𝒔𝒄𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒔𝒆𝒄𝒏𝒙𝒅𝒙 ١س ؼn  ػذد فشدٞ لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح 

 𝒔𝒆𝒄𝒏𝒙 𝒅𝒙  
𝟏

𝒏 𝟏
𝒕𝒂𝒏𝒙 𝒔𝒆𝒄𝒏 𝟐 𝒙  

𝒏 𝟐

𝒏 𝟏
 𝒔𝒆𝒄𝒏 𝟐𝒙 𝒅𝒙                                  

 𝒄𝒔𝒄𝒏𝒙 𝒅𝒙  −
𝟏

𝒏 𝟏
𝒄𝒐𝒕𝒙 𝒄𝒔𝒄𝒏 𝟐 𝒙  

𝒏 𝟐

𝒏 𝟏
 𝒄𝒔𝒄𝒏 𝟐𝒙 𝒅𝒙                               
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         −                                            

             −                                     

 
     

 
−

     

 
                                                         

 ؼً آخش         

                                                               
 

    −                                                  

             −                                      

 −
     

 
 

     

 
                                                     

============================================================================================================ 

                                                               
 

         −                                            

             −                                     

 
     

 
−

     

 
                                                         

============================================================================================================ 

                                                               

    −                                                   

             −                                     

 −
     

 
 

     

 
                                           

 

 

 𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎𝒙 𝒅𝒙     ؼ١سn ,m  أػذاد فشد٠ح لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح 

 𝒔𝒊𝒏𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎𝒙 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒅𝒙    𝟏− 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎𝒙 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝒅𝒙             

 𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒅𝒙   𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙  𝟏− 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝒎 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒅𝒙             
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𝐧ارا وأد   -1  𝑚   ْفا 

 𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎𝒙   𝒅𝒙   𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎 𝒏   

 
𝟏

𝟐𝐧
 𝒔𝒊𝒏𝒏𝟐𝒙  𝒄𝒐𝒔𝒎 𝒏𝒅𝒙                                             
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 Page 123 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 / ظذ 10ط
√       

        
     

 اٌؽً /

 
√       

        
      

√       

      
            

 

                                    
 

          
 

                                                                             

 
 

 
        

 

                                                                                  
============================================================================================================ 

−       ظذ /11/ط          

 اٌؽً /

       −                              −                    
   

                                                                                                                 
                          

 
 

 
            

 

 
                                            

============================================================================================================ 

 

−            / ظذ  12ط                  

        −                                                                                      

                      −       −                                           

 
  

 
        −                       −

 

 
            −        

 
  

 
 
      

 
−       −

 

 
(  

 

 
      ) −                                          

 −
      

 
−       −

 

 
 −

 

 
                                                             

==================================================================================================== 

 

 

 

  1436شٛاي  11اٌّصادف    ٠27/7/2115َٛ الاش١ٕٓ                          
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 ِلادظبد /
 لٛاػذ اٌزىبًِ اٌّذذد ٟ٘ ٔفظ لٛاػذ اٌزىبًِ غ١ش اٌّذذد  -1
 cبًِ اٌّذذد لا ٔؼ١ف صبثذ اٌزىبًِ فٟ اٌزى -2
 F(b) – F(a)اٞ   a , bثؼذ رىبًِ اٌذاٌخ ٔؼٛع ػٓ ل١ُ  -3

 

 
 

 

 

  fِمبثٍخ ٌٍذاٌخ          ثذ١ش  [5 , 1]داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح   f(x)/ ارا وبٔذ 1ِضبي 

       فجذ         
 

 
 

       
 

 
     −           −         −                             

==================================================== 

   ]داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح   f(x)/ ارا وبٔذ 2ِضبي 
 

 
 ٟ٘   fٚاْ اٌذاٌخ اٌّمبثٍخ ٌٍذاٌخ   [

                           *  
 

 
+   d     فبٚجذ       

 

 
 

 

 اٌذً /

       
 

 
 

  (
 

 
) −           

 

 
 −          −                            

 
======================================================================================================== 

 

         ٟ٘ داٌح ِماتٍح ٌٍذاٌح                       /اشثد ف١ّا ارا وأد 3ِصاي

 اٌذً /

 لأٙب وض١شح اٌذذٚد  Rداٌخ ِغزّشح ٚلبثٍخ ٌلاشزمبق ػٍٝ              

      ٚلبثٍخ ٌلاشزمبق ػٍٝ       ِغزّشح ػٍٝ     

                             

 F اٌفزشح ػ         ٟ٘ داٌح ِماتٍح ٌٍذاٌح ٍٝ      

 

 ىاًِ اٌّؽذداٌر   

Fاٞ اْ  f(x)ػىظ ِشزمخ  F(x)ٚوبٔذ  [a , b]داٌخ ِغزّشح فٟ اٌفزشح  f(x)ارا وبٔذ 
/
(x) = f(x) 

 فبْ 

     𝑓 𝑥 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
  𝐹 𝑥  𝑎

𝑏  𝐹 𝑏 − 𝐹 𝑎                                                    

 ىبًِاٌذذ الاػٍٝ ٌٍز bاٌذذ الادٔٝ ٌٍزىبًِ ٚ  aد١ش 

 أِضٍخ  
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                /اشثد اْ 4ِصاي
 

  
 ٟ٘ داٌح ِماتٍح       

           شُ اٚؼذ                   ٌٍذاٌح        
 

 
 

 

 اٌؽً / 

                                   

 ئئ Rلاشزمبق ػٍٝ داٌخ ِغزّشح ٚلبثٍخ ٌ        

     
 

 
                   

 Rٟ٘ داٌح ِغرّشج ٚلاتٍح ٌلاشرماق ػٍٝ  

      
 

 
                                          

 fٟ٘ داٌح ِماتٍح ٌٍذاٌح     

       
 

 
        

      −                                              

        
 

 
 

 *
 

 
      +

 

 

 
 

 
 

 
     (

 

 
) −

 

 
                  

 
 

 
    (

 

 
) −

 

 
       

 
 

 
   −   
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 فبْ         ٚ           داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح فبرا وبٔذ  fارا وبٔذ  / aأٚلاً / 

  
 

 
          

   b /  ارا وبٔذf  فبْ         ٚ           داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح فبرا وبٔذ 

  
 

 
         

======================================================================================================== 

 ػذدا دم١م١ب صبثزب فبْ   ٚ         داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح  fصب١ٔب /  ارا وبٔذ 

   
 

 
         

 

 
        

 

  / ارا واْ 5ِضبي 
 

 
   فاٚظذ          

 

 
      

 اٌذً /

   
 

 
         

 

 
                

======================================================================================================== 

 ٚ فبْ         داٌزبْ ِغزّشر١ٓ ػٍٝ اٌفزشح  f , gصبٌضب / ارا وبٔذ 

   
 

 
               

 

 
        

 

 
         

 

  / ارا وبٔذ 6ِضبي
 

 
             

 

 
           

      جذ         
 

 
   −                  ,       

 

 
             

 اٌذً/

     
 

 
               

 

 
        

 

 
                 

     
 

 
   −            

 

 
     −   

 

 
        −        

 

 

 

خٛاص اٌزىبًِ 

 اٌّذذد
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 فبْ         ٚوبٔذ       ساثؼب / ارا وبٔذ  داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح 

  
 

 
        

 

 
                   

 

 
  

 

  ِضبي / ارا وبٔذ 
 

 
         فبٚجذ          

 

 
                          

 

 
 

 اٌذً /

  
 

 
        

 

 
                          

 

 
  

==================================================== 

 خبِغب /

        
 

 
                 

      
 

 
      −  

 

 
        

    ِضبي/ جذ 
 

 
            

 اٌذً /

  
 

 
   *

  

 
+
 

 

 
 

 
−

 

 
             

==================================================== 

      ِضبي / جذ 
 

 
 

 اٌذً / 

      
 

 
 −       −     

  −     −  
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,     ِضبي/ ارا وبٔذ 
                    
                          

      جذ    
 

 
 

 ٔٙب :ٚرٌه لأ       ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح  fاٌذً/  

 لاْ  x = 1ِغزّشح ػٕذ           

 −                                                                                            

 

2-         
     2

        
                                          

                                                                         
             

  

 

 L1 = L2لاْ    x = 1غا٠ح  ِٛظٛدج ػٕذ     

                                                                                                
    

 3- 

F       ِغرّشج ػٕذx = 1  

                      وزٌه اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ وً ِٓ 

      تّا اْ اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ 

                       
 

 
               

 

 
        

 

 
 

 

 
 

 

 
  

      
         

     

    −           −           −                

======================================================================================================= 

,     / ارا وبٔذ 4ط
                  
                      

      جذ    
 

 
 

 لاْ  x = 3ه لأٔٙب   ِغزّشح ػٕذ ٚرٌ       ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح  fاٌذً/  

 −                                                                               

 

2-         
     2

      
                                   

                                      
               

  

 

 L1 = L2لاْ    x = 3غا٠ح  ِٛظٛدج ػٕذ     

                                                                                                
    

 3- 

F       ِغرّشج ػٕذx = 3  

                      وزٌه اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ وً ِٓ 

      تّا اْ اٌذاٌح ِغرّشج ػٍٝ 

                       
 

 
                             

 

 
                  

 

 
  

             
 

 
       

       
                                   

 

 
     

    −       −                                             
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 ظذ اٌرىاِلاخ آلاذ١ح 
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  −      *

   

 
−  +
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=[2( 2)
2
 -2] – [  2(- 1)

2
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      | | جذ اٌزىبًِ  11ِضبي /
 

  
    

| |  ,
                
−                

                                                               

 | |     −          
 

 
                             

 

  
                  

 

  
  

 *−
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− | جذ اٌزىبًِ  12ِضبي /  |      
 

 
    

| −  |  ,
 −                 
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 | −  |      −         −     
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      |   | جذ اٌزىبًِ  13ِضبي /
 

  
    

|   |  {
                   − 
−               − 

                                                               

 |   |                                        
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  + − *
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 ط/ اصجذ اْ 
√ √ 

 
  

√   

 

 
     

     
√ √ 

 
  

√   

 

 
    

  
 
    

 
 

   
 
 

  
 

 
  

     
 
 −   

 
 ( 

 
 

  
 )           

 

 
  

    
 

 
  

 
 −   

 
   

   

    √ 
 

−   
 
   

   

    √ √ 
 

−      
              

 0  √ √ 
 

−    1 − 0  √ √ 
 

−    1 

  √  −    −  √  −      √ −      

======================================================================================================== 

−  | ط/ اصجذ اْ   |
 

  
          

 اٌذً / 

|  −  |  {
  −                   
−   −              

                                                               

 |  −  |    −   −         −     
 

 
        

 

  
                

 

  
  

 *
    

 
   +

  

 

 *
   

 
−   +

 

 

  

 *(
     

 
     ) − (

     

 
   −  )+  *(

     

 
−     ) − (

    

 
−     )+  

 [ −     — − −    )      −    −   −       

 [   — −  )       −  −                 
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                                    −   d    
 

 
   ِضبي   جذ ل١ّخ    ارا ػٍّذ اْ

        −   d                                                                                               
 

 
  

    −    
                                                                                                        

    −   −                                                                                                  

   −  −                                                                                                      

  −                                                  −                                 
======================================================================================================== 

   d       ارا ػٍّذ اْ     / جذ ل١ّخ 8ضبيِ
 

 
 

           d                                                                                                
 

 
    

                
                                                                                                

                 −                                                                              

          −   −   −                                                                                     

              −                                                                                              

         −                                                                                           

              −                                                                                                
======================================================================================================== 

                               −    d     
 

 
  ِضبي   جذ ل١ّخ    ارا ػٍّذ اْ

    −    d                                                                                                
 

 
    

            −      
                                                                                            

              −     −    −                                                                       

           −    −   −                       −                         

       −     −                                                                                               

      −                                                
 

 
                                           

         −                                                                                                     

 2115رّٛص   11٘ـ  اٌّظبدف   1436ِؼبْ س  23أػذاد الأعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ ػٍٟ     
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         فارا واْ      − داٌح ِغرّشج ػٍٝ اٌفرشج       /4ط
 

 
 ٚواْ  

                      
 

  
       فعذ   

 

  
 

 اٌؽً / 

                     
 

  
  

            
 

  
          

 

  
  

              
           

 

  
  

                        
 

  
  

          −          
 

  
  

                
 

  
  

               
 

 
         

 

  
  

                  
 

  
  

         −        
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   −٠رٙا اٌصغشٜ داٌح ٔٙا    ؼ١س               /ٌرىٓ 6ط

       ظذ        
 

 
 

              اٌؽً /

                        

                                          −              −   

 f(x)ٔمطح ٔٙا٠ح صغشٜ ِؽ١ٍح ٔؼٛظٙا فٟ        − 

−   −      −      

−   −                       −                    −   

          −    

       
 

 
       −     

 

 
  

 *
  

 
   −   +

 

 

  

 *
  

 
  −   + − *

 

 
  −  +  

     −    − *
 

 
−  +   − (

   

 
)    

 

 
 

  

 
   

=========================================================== 

−       / ارا واْ ٌٍّٕؽٕٟ 7ط  ظذ اٌم١ّح اٌؼذد٠ح  ( a , b )ٔمطح أملاب       

−         ٌٍّمذاس :                  
 

 

 

 
 

 اٌؽً /

          مطح أملاب  فارْ تّا اْ ٌٍذاٌح ٔ

       −        

         −      

          −                      

                             −                                 

     فٟ اٌذاٌح  xٔؼٛض ل١ّح 

         −                                  

            ٔمطح الأملاب 

        −            
 

     −      −     −     
 

 

 

 
 

 

 
   

    −      
 −     −      

   

    −    −   −     −     −    −    −       

  −     −    −              
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 ِصاي/

−      ارا واْ     جذ             
 

 
                     

 

 

 

 
 

 

      −             
 

 
       −      

 

 
       

 

 

 

 
  

  −         
                                                    

       −                                                        

                                                              

=================================================== 

            ِصاي/اٚظذ
 

 
 

 

 

                  

 

      
 

 
−         −            

 

 
 

  
======================================================================================================= 

         ِصاي/اٚظذ   
 

 
 

 

 

 

           −       

 

 

  −    
 

 
      

 

 
          

 

 
 

 

  

======================================================================================================= 

               ي/اٚظذ   ِصا
 

 
 

 

 اٌؽً /

                        

 

      
 

 
−        −    

 

 
 

  
======================================================================================================= 

    ِصاي/اٚظذ   
    

√     
     

 

 
 

 

  

 اٌذً/

    
    

√     
              

 

                
 

 
 

 

     
 

 
 

 

  

  [√     ] 

6

 

   

  [√   
 

  
 −  √   

 

 
 ]  

  * −
 

√ 
+   − √       
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  ) ارا ػٍّذ اْ      ط/ جذ ل١ّخ 
 

 
)     

 

 
         

 

 
 

 

 اٌذً /
 

 (  
 

 
)     

 

 
         

 

 
 

  

*
  

 
 

 

 
 +

 

 

         
 

 

             

*
  

 
 

 

 
 + − *

 

 
 

 

 
+   *   

 

 
−     +  

  

 
 

 

 
−      −      

    −      

    −      

       −       

  −                 

=============================================================================== 
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√   
d 

 

 
  

     √  −     d 
 

 
  

     √       d 
 

 
  

    √              
 

 
   

    
  

         

 

  
  

    
  

         

 

 
  

    √  
 

 
          

    √   −      

  
  

    
 

       
  

 

 
  

     
 

       
  

 

 
  

     
 

       
  

 

 
  

     
 

√   
   

 

 
  

     
 

√     
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 ِشرمح  داٌح اٌٍٛغاس٠رُ اٌطث١ؼٟ

                                           ارا وأد          
 

   
                                                

                                  
 

     
 
  

  
                                                                     

========================================================================================================= 

/ ظذ 9ط
  

  
 -ٌىً ِّا ٠أذٟ :  

           −                                                                                                      

 

     
  

  
 

  

     
                                                                                     

========================================================================================================= 

 

           −                                                                                                

 اٌؽً/

     
  

  
 

      

       
                                                                                                         

========================================================================================================= 

       √                              
 

  
 

 
                         

 

 
 
 

 
   

 

     √                                                                                                                

 

 

                          

 اٌؽً 

      
  

  
         (

  

  )  
        

 
                                                                           

==================================================== 

                                                                                                                    
 

      
  

  
 

        

     
                                                                                          

========================================================================================================= 

                                                                                                                    

 

       
  

  
 

          

     
 

         

     
                                                                                      

========================================================================================================= 

                                                                                                                   

 اٌؽً /
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       (
 

 
)                                                                                                            

 اٌؽً /

    (
 

 
)     −                                                                                          

  

  
 

 

   
−   

 

   
                                                                                                      

========================================================================================================= 

                                                                                                                      

 اٌؽً /
  

  
 

  

   
 

 
                                                                                                                

====================================================================== 

        (
   

 
)
 
                                                                                                         

 اٌؽً /

    (
   

 
)
 

   ( 
  

  )                                                                        

                                                                                                                    

  

  
 

     

    −     
  

 
                                                                                

====================================================================== 

                                                                                                                     
  

  
        

 

 
 

     

 
                                                                                       

====================================================================== 

          −                                                                                                   
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      |   |  

                                                                            
 

 
  

        −                                                                         

    −                                                                                            

    −                                                                         
========================================================================================================= 

    
  

      
   [  |    |]

 

 
                                                                    

 

 
  

         −                                                            

     −                                                                         

   
  

 
   (

 

 
)
 

    
 

 
                                                

========================================================================================================= 

    
     

       
    [  |       |]

 

 
                                                      

 

 
  

          −                                                 

    −                                                                                     

                                                                                  
========================================================================================================= 

      
     

       
       |       | 

 
 

 

 

                                                       
 

 

  
 

 

  

   |     
 

 
| −   |      −

 

 
 |  

   |   | −   | −  |  

    −         −        
========================================================================================================= 

    
    

 
          

 

 
   

       

 
    

========================================================================================================= 

     
  

     
   |    |     

======================================================================== 

 

    
  

         
  

 

                               
 

 
     

 

  
  

         
  

  

          −      −
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  −  |     | 
 

 

   

 −  |   
 

 
|    |     |  

 −  
 

 
     −  

 

 
                                      

 

    
 

     
   

 

 
 

  

     
   

 

 
  |     |     

======================================================================== 
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 ٕرط ظ١ّغ خٛاصٙا ِٓ( ٟ٘ ػىظ داٌح اٌٍٛغاس٠رُ اٌطث١ؼٟ ٚٔغرe)أعاط    اٌذاٌح ا٢ع١ح : 

 ٘زٖ اٌؽم١مح                    

ٟ٘        ِشرمح اٌذاٌح ا٢ع١ح  
 

  
         

  

    
 

 

ظذ         ِصاي / ٌرىٓ 
  

  
 

                                          
  

  
                                                   

========================================================================================================= 

ظذ            ِصاي / ٌرىٓ 
  

  
 

                                           
  

  
                                                        

========================================================================================================= 

ظذ                ِصاي / ٌرىٓ 
  

  
 

                                     
  

  
            −                              

========================================================================================================= 

ظذ           ِصاي / ٌرىٓ 
  

  
 

 اٌؽً /

                                     
  

  
                                                      

========================================================================================================= 

     ٓ ِصاي / ٌرى
ظذ    |  |  

  

  
 

 اٌؽً /

     
  |  |                          

  

  
    

 
 

  
   |  |                      

========================================================================================================= 

  ِصاي / ٌرىٓ 
      

ظذ           
  

  
 

 

  
      

                                
  

  
 

                                   

           
    

 

 
                             

                       

 
  

                                                            

========================================================================================================= 

ظذ              ِصاي / ٌرىٓ 
  

  
 

                                
  

  
 −               −                 
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 ذّاس٠ٓ                                                        

 /ظذ1ط
  

  
  -ٌىً ِّا ٠أذٟ :   

 

 

      
    

 
                                                       

                                 

 

             
                                                                                   

 

                                                                                                     

 

        
                                               (         )                        

 

      
        

   
     

                                                   
                                  

 

           
  |   |                                   |

    

  |                              
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   ذىاًِ اٌذاٌح الاع١ح 

           رمٛدٔب اٌٝ ط١غخ اٌزىبًِ             
  

  
  

========================================================================================================= 

        
   

 

 
    

      
 

 
    

     

========================================================================================================= 

          *
 

 
    +

   

   
 

 

 
[     −      ]                                    

   

   
  

 
 

 
[      −     ]                                                  

 
 

 
   −    

 

 
                                         

========================================================================================================= 

           −      
                 

   

 
  

 −            

 −       
    −

 

 
   

 

 
  

========================================================================================================= 

                  *
 

 
        +

 

 
        

 

 
  

 
 

 
         −            

 
 

 
         −          

 
 

 
         −     

========================================================================================================= 

    
 √  

 √  
   [  √ ]

 

 
  √ −  √                             

 

 
  

   −      −                                                          
========================================================================================================= 

                   −       
 

 

                                 
 

 
 

  

 −     
 

         −      −                        
========================================================================================================= 

                𝜽   
 

 
      𝜽            

   

 
      𝜽        

========================================================================================================= 

                       
  

 

 
              

 

 
  

         
 

 
    

 

 
  

    
 

 
     

   −      

========================================================================================================= 

    √         √                           
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ِصاي / ظذ 
  

  
         ٌٍذاٌح  

 اٌؽً / 

                             
  

  
                                         

========================================================================================================= 

ِصاي / ظذ 
  

  
          ٌٍذاٌح  

 اٌؽً / 

                              
  

  
                                             

========================================================================================================= 

ِصاي / ظذ 
  

  
       ٌٍذاٌح  

 

 اٌؽً / 

      
                       

  

  
     

  −        −          
                

========================================================================================================= 

ِصاي / ظذ 
  

  
  √    ح ٌٍذاٌ 

 اٌؽً / 

   √                          
  

  
  √  (

 

 √  
)     (

 

 √  
    )  √                 

ِص=========================================================================================================

اي / ظذ 
  

  
     ٌٍذاٌح  

 

   

 اٌؽً / 

    
 

                           
  

  
   

 

  (−
 

 
)     (−

 

 
   )   

 

                 
========================================================================================================= 

ِصاي / ظذ 
  

  
 ٌىً ِّا ٠أذٟ )ٚاظة(  

 

              
                            

                              √   

           

            
                             

                                                
 

ِثشٕ٘ح  / 
𝒅𝒂𝒖

𝒅𝒙
 𝐚𝐮  

𝐝𝐮

𝐝𝐱
 𝐥𝐧 𝐚 

 اٌثش٘اْ 
𝒅𝒂𝒖

𝒅𝒙
 

𝐝

𝐝𝐱
(𝐞𝐮 𝐥𝐧 𝐚)  𝐞𝐮 𝐥𝐧 𝐚  

𝐝

𝐝𝐱
 𝐮 𝐥𝐧 𝐚  𝐚𝐮  

𝐝𝐮

𝐝𝐱
 𝐥𝐧 𝐚            
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 الدوال العكسية
 
 
 
 
 

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 امثلة / اوجد مشتقات الدوال التالية 

                                                               
 

√ −   
  

                                                               −
  

√ −   
  

             √ −                                 
 

     
 

 

 √ −  
 

 

  √ −  
      

                −                                
 

√ −   −  
 
 

  

 

𝟏    
𝒅

𝒅𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙  

𝒅𝒙

√𝟏 𝒙𝟐 
               𝟐  

𝒅

𝒅𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝟏𝒙  −

𝒅𝒙

√𝟏 𝒙𝟐 
       

 

𝟑    
𝒅

𝒅𝒙
𝒕𝒂𝒏 𝟏𝒙  

𝒅𝒙

𝟏 𝒙𝟐
                  𝟒  

𝒅

𝒅𝒙
𝒄𝒐𝒕 𝟏𝒙  −

𝒅𝒙

𝟏 𝒙𝟐
         

 

𝟓    
𝒅

𝒅𝒙
𝒔𝒆𝒄 𝟏𝒙  

𝒅𝒙

𝒙√𝒙𝟐 𝟏 
                   𝟔  

𝒅

𝒅𝒙
𝒄𝒔𝒄 𝟏𝒙  −

𝒅𝒙

𝒙√𝒙𝟐 𝟏 
       

𝒚  𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙                                     𝒙  𝒔𝒊𝒏𝒚   
𝒔𝒊𝒏 𝟏 𝒔𝒊𝒏 𝒙  𝒙                         𝒔𝒊𝒏 𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙  𝒙  
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− √            / ارا وأد  1ِصاي       فعذ      

 

            √ −   −  

 

 √   

√   √ √       

  

 

                    √ −   −
 

      √   
  

==================================================================================================== 

−              / ارا وأد 2ِصاي        فعذ      

 

       
    

(    )√         
  

==================================================================================================== 

 

− √           / ارا وأد  3ِصاي       فعذ      

 

       

 

 √   

√   √ √       

  
 

      √   
  

==================================================================================================== 

      فعذ      √                 / إرا وأد  4ِصاي

 اٌؽً / 

       
 

 

√   
 

 

 √ 

        √   
 −

 

 √   √             √   
  

================================================== 

      فعذ                            / ارا وأد  5ِصاي

 

      
           

√                
  

================================================== 

      فعذ                            / ارا وأد  6ِصاي

 

                        (
 

    −
 

    )     
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−             / ارا وأد  7ِصاي       فعذ           

 اٌؽً / 

      
 

√      
 

 

√      
 

 

√     
  

 ======================================================================================================== 

−             / ارا وأد  8ِصاي       فعذ           

 

      
 

      
 

       
============================================================================================================ 

فعذ                           د / ارا وأ 9ِصاي
  

  
 

 

 
  

  
  

√       
−  

 
  

  
  

√       
    

 

  
  

  
  

√       
                         

  

  
                        

  

  
 −

 

 
  

====================================================== 

−           √          / ارا وأد 11ِصاي فعذ         
  

  
 

 

  
  

  
      √   

    

  
   

       
 

     
  

  

√           
    

 

  
  

  
 

    

  

       
−

  
  

  

√           
 −     √  −

  

       
−

  

√           
  

 
  

  
(   

  

       
−

  

√           
)  −     √  −

  

       
−

  

√           
  

 

  

  
 

      √   
  

 +     
   

  

√           

(   
  

 +     
   

  

√           
)

  

 

 



 

 

 Page 163 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

−                  / ارا وأد  11ِصاي فعذ          
   

    

 

−                  (  
  

  
)         −        −   

  

  
        −   ( −

  

  
)       

        (  
  

  
) −        −   

  

  
        −   ( −

  

  
)           −        −    

  

  
(          −        −           −   )           −        −        −   −    

  

  
 

                              

                                
  

====================================================== 

فعذ                    / ارا وأد 12ِصاي
   

    

 
  

    −
  

        

 
  

     
  

                        

 

 
  

  
 

    

                                 
   

    
  (    )   (    )

       
  

====================================================== 

− √  ارا واْ  /13ِصاي فعذ                         
  

  
  

 اٌؽً / 
  

  
 −

 

√    
                         

  

  
 

 

    
     

  

  
 

  

  
 

  

  
 −

 

√ −  
 
   

 
 −

    

√ −  
  

============================================================================================================ 

فعذ                             / ارا واْ 14ِصاي
  

  
  

 
  

  
                                      

  

  
 −              

 

  

  
 

  

  
 

  

  
 −

            

            
 −       
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  / ارا واْ 7ط
 

 
فعذ                         

  

  
  

 اٌؽً /
  

  
                    

  

  
 

 

√    
  

 

  

  
 

  

  
 

  

  
   √ −      

============================================================================================================ 

فعذ                             / ارا واْ 8ط
   

     

 
  

  
                         

  

  
              

 
  

  
 

  

  
 

  

  
 

     

           
 

     

     
                    

 

   

    −             
============================================================================================================ 

 ذّاس٠ٓ                                   

  / ارا وأد  1ط
       √   

√       
فعذ    

   

    

 

)    / ارا وأد  2ط
      

      
)
 

فعذ    
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)           / ارا وأد 1ط
 

 
)       (

 

 
      فعذ    (

 

       
  

 √  
 

  

 
  

    
 

(  
  

 
)
 
 

 
 

 

    √  
 

  

  
 

  (  
  

 
)

  

==================================================== 

)           / ارا وأد  2ط
 

 
      فعذ    (

 

      
  

 

 
√

 

     

  

   
 

  √
 

     

  

==================================================== 

      عذ  ف       √           / ارا وأد  3ط

 

       

  

 √  +  

√      √ √        

  
 

      √    
  

==================================================================================================== 

      فعذ                       / ارا وأد  4ط

 اٌؽً / 

      
 

 √  −  
−

 

 √  −  
    

 ======================================================================================================== 

)           / ارا وأد  5ط
  

      فعذ    (    

 اٌؽً / 

      
 

  (
  

    )
  

( −  )   −     −   

( −  )
  

 

  
   

( −  )
 

 
 −       

( −  )
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 / اوجد  1مثال
 

√    
       

 الحل /

                                        

 
 

√    
   

 

 
  

  

√    
 

 

 
   −  

 
    

 

 
   −   

 
        

========================================================================================================= 

 / اوجد  2مثال
     

√        
       

 الحل /

                                             

 
     

√        
    

  

√     
       

 
            

 
            

========================================================================================================= 

 / اوجد  3مثال
 

           

 الحل /

                                       

 
 

       
 

 
 

  

    
 

 

 

 

 
      

 
   

 

 
       

 
            

 

𝟏   
𝒅𝒙

√𝟏 𝒙𝟐 
 𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙 𝒄             𝟐  

 𝒅𝒙

√𝟏 𝒙𝟐 
 𝒄𝒐𝒔 𝟏𝒙 𝒄     

 

𝟑   
𝒅𝒙

𝟏 𝒙𝟐
 𝒕𝒂𝒏 𝟏𝒙 𝒄               𝟒  

 𝒅𝒙

𝟏 𝒙𝟐
 𝒄𝒐𝒕 𝟏𝒙 𝒄         

 

𝟓   
𝒅𝒙

𝒙 √𝒙𝟐 𝟏 
 𝒔𝒆𝒄 𝟏𝒙 𝒄           𝟔  

 𝒅𝒙

𝒙 √𝒙𝟐 𝟏 
 𝒄𝒔𝒄 𝟏𝒙 𝒄  
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 / اوجد  4مثال
 

 √     
       

                                       

 
 

 √     
   

 

 
 

  

 √     
 

 

 
 
 

 
      

 
   

 

 
       

 
            

======================================================================================================== 

 / اوجد  5مثال
 

√     
       

                                       

 
 

√     
   

 

 
 

  

√     
 

 

 
         

 

 
                   

========================================================================================================= 

 د  / اوج6ثالم
   

√      
       

                                                       
  

    
    

 
   

√      
   

 

 
 

  

√     
 

 

 
         

 

 
                    

========================================================================================================= 

 /جد 7مثال
  

       

 

 
  

        
  

     
    

 

                                          

 
  

     
    

 

    
                       

======================================================================================================== 

 واجب               مثال/ جد 
======================================================================================================== 

 /جد 8مثال
     

       
   

 
     

       
                  

======================================================================================================== 

 جد /9مثال
       

√    
   

 الحل / 

                              
   

√    
               √ −       

 
       

√    
    

  

√    
 √ −           
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 /جد 11مثال
       

 √    
   

 الحل / 

                              
   

 √    
                √  −      

 
       

 √    
    

  

 √    
  √  −      

      
 

 
     

 

 
                                                        

======================================================================================================== 

 /جد 11مثال
      

       

 الحل / 

                              
  

                             

 
      

        
 

                   
 

 
     

 

 
             

======================================================================================================== 

 /جد 12مثال
         

     √       
 

 الحل / 

                                                  

 
         

     √       
    

   

 √    
                          

======================================================================================================== 

 /جد 13مثال
          

     √       
 

 الحل / 

                               −                      

 
          

     √       
    

   

 √    
                          

 

 /جد 14مثال
         

     √       
 

 الحل / 

                               −                      

 
          

     √       
    

    

 √    
                          

======================================================================================================== 

 /جد 15مثال
          

      √       
 

                                                      

 
          

      √       
    

   

 √    
                          



 

 

 Page 171 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

√    
 

 اٌثش٘اْ :

                                   

         

        
  

  
      

  

  
 

 

     
  

  

  
 

 

√       
  

  

  
 

 

√    
  

 
======================================================================================================== 

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

√    
 

 اٌثش٘اْ :

                                   

         

  −      
  

  
      

  

  
 

  

     
  

  

  
 

  

√        
  

  

  
 

  

√    
  

 

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

    
 

 اٌثش٘اْ 
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

    
 

                                   

         

  −       
  

  
      

  

  
 

  

      
  

  

  
 

  

       
  

  

  
 

  

    
  

==================================================================================================== 

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

 √    
 

                                   

         

              
  

  
      

  

  
 

 

           
  

  

  
 

 

     √       
  

  

  
 

 

 √    
  

================================================== 

تش٘ٓ اْ            ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

 √    
 

                                   

         

  −            
  

  
      

  

  
 

  

           
  

  

  
 

  

      √       
  

  

  
 

  

 √    
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 

        
      

 
                                    

      

 
           

        
      

                                          
      

                 

                                        −              

          
      

      
                                     

      

      
             

          
 

      
 

 

                         
 

      
 

 

          

         −                        

                −                                 

     −                                 −           

================================================== 

                                                       

                                                       

======================================================

============================================== 

                                          

                                            

====================================================== 
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                    / اشثد اْ  1ط

             
      

 
 

      

 
  

   

 
       

==================================================================================================== 

−      / اشثد اْ  2ط               

      −       
      

 
−

      

 
  

    

 
        

==================================================================================================== 

−      / اشثد اْ  3ط          

 اٌؽً /

      −              −              −                
                 

==================================================================================================== 

                                       / اشثد اْ 4ط

 اٌؽً 

           
 

 
     −         

 
 

 
     −          

 
 

 
                           −       −             −          

 
 

 
                                                    

   −                                     −               

 
 

 
                               

                            
==================================================================================================== 

                          / اشثد اْ 5ط

 اٌؽً /

        
 

 
            

 
 

 
                                   

 
 

 
                                  −                       

 
 

 
                                  

==================================================================================================== 
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

−     / اشثد اْ  6ط              
   

 
     

   

 
  

 

      
   

 
     

   

 
  .

 
 + 
   

    
 

 
/  .

 
   
   

  + 
 

 
/  

 
 

 
* 

 + 

  
   

 −  
 + 

  
  + 

   
    

  
   

 −  
    

  
  + 

 +  

 
 

 
   −       −       

 
      

 
−

      

 
       −                                

  

 
==================================================================================================== 

 ذّاس٠ٓ                                       

−                 / اشثد اْ 1ط   

                                       / اشثد اْ 2ط

                       / اشثد اْ 3ط

                    / اشثد اْ 4ط

                                       / اشثد اْ 5ط

                   / اشثد اْ  6ط
   

 
     

   

 
  

                   / اشثد اْ  7ط
   

 
     

   

 
  

−     / اشثد اْ  8ط              
   

 
     

   

 
  

 

 

 

 

 

 



 

 

 Page 176 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 
 

 ِصاي / ظذ     
 

  
                

 اٌؽً /    
 

  
                                                                    

==================================================================================================== 

 

 

 

 

 

 ِصاي / ظذ     
 

  
     

 

 
          

 اٌؽً /    
 

  
    

 

 
 

 

 
     

 

 
                                                 

==================================================================================================== 
 

  

 

 ِصاي / ظذ     
 

  
            

 

 

  
                                                                             

==================================================================================================== 

 

 

 

 

 

 ظذ  ِصاي /   
 

  
             

 
 

  
        −                                                                    

==================================================================================================== 

 

 

 

 

  

 / ظذ ِصاي 
 

  
             

 

  
    اٌذً                                                                           

==================================================================================================== 
 

 

 

 ِصاي / ظذ 
 

  
             

 

  
        −                                                    

 ِشرماخ اٌذٚاي اٌضائذ٠ح 

𝟏   
𝒅

𝒅𝒙
 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒚   𝒄𝒐𝒔𝒉 𝒚 

𝒅𝒚

𝒅𝒙
     

  

𝟐   
𝒅

𝒅𝒙
 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒚  𝒔𝒊𝒏𝒉𝒚  

𝒅𝒚

𝒅𝒙
     

  

𝟑  
𝒅

𝒅𝒙
 𝒕𝒂𝒏𝒉𝒚  𝒔𝒆𝒄𝒉𝟐𝒚 

𝒅𝒚

𝒅𝒙
      

𝟒  
𝒅

𝒅𝒙
 𝒄𝒐𝒕𝒉 𝒚  −𝒄𝒔𝒄𝒉𝟐𝒚 

𝒅𝒚

𝒅𝒙
     

𝟓   
𝒅

𝐝𝐱
 𝐬𝐞𝐜𝐡 𝐲  𝐬𝐞𝐜𝐡 𝐲 𝐭𝐚𝐧𝐡 𝐲  

𝐝𝐲

𝐝𝐱
    

𝟔  
𝒅

𝐝𝐱
 𝐜𝐬𝐜𝐡 𝐲  −𝐜𝐬𝐜𝐡 𝐲 𝐜𝐨𝐭𝐡 𝐲  

𝐝𝐲

𝐝𝐱
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 
 

 

               
 

 
                                                                       

               
  

 
                                                                      

                
 

 
                                                            

                
  

 
                                                      

                     −
 

 
                                         

                     
  

 
                                                    

==================================================================================================== 

                  / اٚظذ  1ِصاي

 اٌؽً/ 

                
 

 
                    

 
==================================================================================================== 

              / اٚظذ    2ِصاي 

            
 

 
               

 

 
                             

==================================================================================================== 
                       / / اٚظذ  3ِصاي

 اٌؽً / 

                     
   

  
         −                      

==================================================================================================== 
                        / اٚظذ  4ِصاي

                       
  

 
                                                

 

 
 



 

 

 Page 178 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 
 
 
 
 
 

              / اٚظذ  ِصاي 

 اٌطش٠مح الاٌٚٝ :

          
 

 
        −      

 

 
       −

 

 
     

 اٌطش٠مح اٌصا١ٔح 

          
 

 
    −           

 
 

 
    −          

 

 
   −   −

 

 
        

 
 

 
(
        

 
) −      

 

 
       −

 

 
     

==================================================================================================== 

            ِصاي  / اٚظذ   

 اٌطش٠مح الأٌٚٝ :

          
 

 
              

 

 
        

 

 
     

 اٌطش٠مح اٌصا١ٔح 

          
 

 
               

 
 

 
              

 

 
      −

 

 
        

 
 

 
(
        

 
)       

 

 
        

 

 
     

==================================================================================================== 

            صاي  / اٚظذ   ِ

 اٌؽً /

          
 

 
                  

 
 

 
                         

 
 

 
 (           

 

 
        

 

 
)      

 
 

 
  

 

 
        

 

  
        

 

 
     

==================================================================================================== 

 ٚاظة            ِصاي  / اٚظذ   

 
 

 𝑺𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١سn  ػذد صٚظٟ لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالح 

 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙  (
𝒄𝒐𝒔𝒉 𝟐𝒙 𝟏

𝟐
)

𝒏

𝟐
𝒅𝒙         𝒐𝒓      𝒄𝒐𝒔𝒉𝒏𝒙  (

𝒄𝒐𝒔𝒉 𝟐𝒙 𝟏

𝟐
)

𝒏

𝟐
𝒅𝒙  

 



 

 

 Page 179 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

              / اٚظذ  ِصاي 

 

                             

         −              

 
 

 
      −          

==================================================================================================== 

              / اٚظذ  ِصاي 

 

                             

         −               

         −                     

 
 

 
      −

 

 
                

==================================================================================================== 

              / اٚظذ  ِصاي 

 

                             

                       

 
 

 
                

==================================================================================================== 

              / اٚظذ  ِصاي 

 

                             

                        

                              

 
 

 
       

 

 
                

 

 

 𝑺𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١سn  ْػذد فشدٞ فا 

 𝑺𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒔𝒊𝒏𝒉𝒏 𝟏𝒙 𝒔𝒊𝒏𝒉 𝒙    𝒄𝒐𝒔𝒉𝟐𝒙− 𝟏 
𝒏

𝟐𝒔𝒊𝒏𝒉𝒙   

 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒄𝒐𝒔𝒉𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉 𝒙    𝒔𝒊𝒏𝒉𝟐𝒙 𝟏 
𝒏

𝟐𝒄𝒐𝒔𝒉𝒙  



 

 

 Page 181 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

          

 
 

 

 

 

 
 

              
      

      
     |      |                                

                −                −                       

                                      −            

        −                 

   |      | −
 

 
          

                                                              

          −                                                    

       −                                                    

  −      −
 

 
                                        

==================================================================================================== 

              
      

      
     |      |                                              

                                −                          

                                                    

              −         

 
 

 
      −   |      |     

=================================================================================================== 

 ٚاظة            ِصاي / 

 

 

 

 𝒄𝒐𝒕𝒏𝒙𝒅𝒙     ٚأ 𝒕𝒂𝒏𝒏𝒙𝒅𝒙  ؼ١س𝒏  لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح   𝟐 

 𝒕𝒂𝒏𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙   𝒕𝒂𝒏𝒉𝒏 𝟏𝒙 𝒕𝒂𝒏𝒉𝟐𝒙 𝒅𝒙   𝒕𝒂𝒏𝒉𝟐𝒙 𝟏− 𝒔𝒆𝒄𝒉𝟐𝒙       

 𝒄𝒐𝒕𝒉𝒏𝒙𝒅𝒙    𝒄𝒐𝒕𝒉𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒕𝒉𝟐𝒙  𝒅𝒙   𝒄𝒐𝒕𝒉𝟐𝒙 𝟏 𝒄𝒔𝒄𝒉𝟐𝒙     



 

 

 Page 181 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

                   ِصاي / ظذ 

                   
 

 
             

 
 

 
        −      

 

  
      −

 

 
           

==================================================================================================== 

                   ِصاي / ظذ 

                                             

 
 

 
                    

 
 

 
         −               

 
 

 
                −             

 
 

 
 (               −

 

 
      −

 

 
)      

 
 

  
       −

 

  
       −

 

  
     

==================================================================================================== 

 

                   
 

  
             

                                           
 

  
         −         

 
 

  
         −               

 
 

  
 (

 

 
        

 

 
−          )      

 
 

   
        

 

  
 −

 

  
        

 

  
     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 Page 182 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                       
 

                                       

                                   

 
      

 
 

      

 
                                             

==================================================================================================== 

                                                   
 

 ∫                          

 ∫                                

 
      

 
 

      

 
   

==================================================================================================== 

                                                     

         −                          

               −                       

 
      

 
−

      

 
                               

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝒔𝒊𝒏𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒎𝒙 𝒅𝒙     ؼ١سn ,m  أػذاد فشد٠ح لإ٠عاد اٌرىاًِ ٔغرخذَ اٌؼلالاخ اٌرا١ٌح 

 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒎𝒙 𝒔𝒊𝒏𝒉 𝒙 𝒅𝒙  

  𝒄𝒐𝒔𝒉𝒙− 𝟏 𝒏 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒎𝒙 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒙 𝒅𝒙   

 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒎 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒙 𝒅𝒙  

 𝒔𝒊𝒏𝒉𝒏𝒙  𝟏  𝒔𝒊𝒏𝒉𝒙 𝒎 𝟏𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒉𝒙 𝒅𝒙



 

 

 Page 183 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

                ِصاي / اٚظذ 
 

                
 

 
       −           

 
 

 
   −

 

  
    

 
 

 
  −

 

 
        

==================================================================================================== 

                ِصاي / اٚظذ 
 

                
 

 
       −           

 
 

 
   −

 

  
    

 
 

 
  −

 

 
        

==================================================================================================== 
                           ِصاي / اٚظذ 

                    ً / ِلاؼظح  اٌؽ
 

                                           

        
 

 
        

==================================================================================================== 

              ِصاي / ظذ 
 اٌؽً /

              
 

 
                

 

 
            

 
 

 
   −

 

 
      

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
  

              
 

 

 
  

              
   

  

       
              −           

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
  

               
 

 
  

               
  

  

                      
  

  
  

                 
  

  
      

         
   

 

 
  |         |  

 



 

 

 Page 184 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

               ِصاي / ظذ 
 اٌؽً /

               
 

 
        −          

 
 

 
    −       

 
 

  
   −

 

 
      

==================================================================================================== 

                 ِصاي / ظذ 

                 
 

 
         −           

 
 

 
                     

 
 

 
                    

 
 

 
   −

 

 
   −

 

  
        

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
  

             
 

 
  

             
                     

    −                    

         −                    

          
              

            
−

      

      

 

      
     

    
                    

             
−                  

 −  |             | −           
==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
    (      )

     

 
    (      )

                   
==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
  

        
 

 
  

        
  

  
      

      
  

  

  
      

             
    

 
 

 
 

      

        

 −
 

 
          −

 

 
   −

 

 
     

 



 

 

 Page 185 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

           ِصاي / ظذ 

 اٌؽً /

            
 

      
    

      

      
    

  
       

        
                                 

================================================== 

           ِصاي / ظذ 

 اٌؽً /

                  
             

             
     

  
                     

             
    

 −  |             |                                                      
==================================================================================================== 

      / ظذ  ِصاي
           

 اٌؽً /

      
           

 

 
      

(   
     )    

 
 

 
           

 

 
   −

 

 
                        

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
 

      
    

 اٌؽً /

 
 

      
                −          |      |     

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
             

             
   

 

 
             

             
   

 

 
 

       

       
    

 

 
   |       |     

==================================================================================================== 

 ِصاي / ظذ 
      

       
   

 اٌؽً /

 
      

       
                     

 

 
          

==================================================================================================== 

 

 



 

 

 Page 186 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 

 

                 اٌص١غح اٌٍٛغاس٠ر١ّح    اٌّلاؼظاخ      

                                (√      )                              
  

                                (√  −    )                            
  

                              
 

 
    

   

   
                              | |              

  

                              
 

 
    

   

   
                               | |              

  

                                 ( 
√      

 
)                                   

 

                                 ( 
√    

| |
 

 

 
)                   | |              

 

============================================================ 

 

 

 

 

 

                                            
  

√    
  

                                            
  

√    
           

                                            
  

          | |      

                                             
  

          | |      

                                             −
  

  √    
         

                                             −
  

| | √    
        

 

 

 



 

 

 Page 187 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

    
  

√     
        

 
    

 

    
  

√     
        

 
    

 

    
  

      
 

 
       

 
                 | |            

 

    
  

      −
 

 
       

 
             | |               

 

    
  

  √     
 −

 

 
       

 
    

 

    
  

  √     
 −

 

 
       

 
    

=========================================================== 

 

 ِصاي/ظذ 
    

√     
   

 اٌؽً /

 
    

√     
          

 
    

 

================================================== 

 ِصاي/ظذ 
 

          

 اٌؽً 

 
 

        
 

 
 

  

     {

 

 √ 
       

√ 
      | |  √ 

 

 √ 
       

√ 
      | |  √ 

  

================================================== 

           مثال / جد 

          
 

      
    

 

           
    

 ∫
     

 −      
                  

 



 

 

 Page 188 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 ِصاي/ظذ 
  

√     
 

                              

 
  

√     
    

  

 √    
 −

 

 
      | |

 
    

 

 −
 

 
    − |  |

 
    

============================================================ 

 ِصاي/ظذ 
  

√      
  

 

 
  

√      
  

  

   √
 

 
    

 
 

 
        

 
      

 

 ِصاي/ظذ 
      

√         
    

 

 
      

√         
    

      

   √      
 

 
 

   
 

 
            

 
      

=========================================================== 

 /ظذ ِصاي
     

√        
    

 

 
     

√        
                     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 



 

 

 Page 189 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 (       √)          ط/ تش٘ٓ إْ 

 اٌثش٘اْ 

                                             

                  

       √         √      

                  

     √       

    (  √     )  
===================================================================================================================== 

− √)          ط/ تش٘ٓ إْ       ) 

 اٌثش٘اْ 

                                             

             −     

       √      −   √  −    

                  

   √  −       

    (√  −     )  
==================================================================================================== 

        ط/ تش٘ٓ إْ 
 

 
  

   

   
 

 اٌثش٘اْ 

                                             

       
      

       
     

     
  

  
     

     
  

          −       

   −              

    
   

   
  

     
   

   
                               

 

 
  

   

   
    

==================================================================================================== 

 



 

 

 Page 191 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

        ط/ تش٘ٓ إْ 
 

 
  

   

   
 

 اٌثش٘اْ 

                                             

       
      

       
     

     
  

  
     

     
  

    −             

    −             

    
   

   
  

  
 

 
  

   

   
  

        
 

 
  

   

   
  

)          ط/ تش٘ٓ إْ 
√    

| |
 

 

 
) 

 اٌثش٘اْ 

                                                         

       
 

 
  

       √         √  
 

    
√    

| |
  

                  

   
 

 
 

√    

| |
  

    (
√    

| |
 

 

 
)  

======================================================

============================================== 

 

 

 

 



 

 

 Page 191 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

)          ط/ تش٘ٓ إْ 
√    

| |
 

 

 
) 

 اٌثش٘اْ 

                                                         

       
 

 
  

       √      −   √
 

  −    
√    

| |
  

                  

   
√    

| |
 

 

 
  

    (
√    

| |
 

 

 
)  

 

 (       √)          ط/ تش٘ٓ إْ 

 اٌثش٘اْ 

                                             

                  

       √         √      

                  

     √       

    (  √     )  

 

 (       √)          ط/ تش٘ٓ إْ 

                                             

 

  
      

 
                       

     −      

  −    −       

   −     −      

 



 

 

 Page 192 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

√    
 

 اٌثش٘اْ :

                                    

          

         
  

  
      

  

  
 

 

      
  

  

  
 

 

√         
  

  

  
 

 

√    
  

==================================================================================================== 

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

√    
 

 اٌثش٘اْ :

                                    

          

         
  

  
      

  

  
 

 

      
  

  

  
 

 

√         
  

  

  
 

 

√    
  

 

 

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

     

                                    

          

          
  

  
      

  

  
 

 

       
  

  

  
 

 

        
  

  

  
 

 

      



 

 

 Page 193 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

 

     

                                    

          

          
  

  
      

  

  
 

 

       
  

  

  
 

 

        
  

  

  
 

 

      

 

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

 √    
 

                                    

          

  −              
  

  
      

  

  
 

  

             
  

  

  
 

  

      √        
  

  

  
 

  

 √    
  

 

==================================================================================================== 

تش٘ٓ اْ             ط/ ارا وأد 
  

  
 

  

 √    
 

                                    

          

  −              
  

  
      

  

  
 

  

             
  

  

  
 

  

      √        
  

  

  
 

  

 √    
  

 

 



 

 

 Page 194 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

   

 
 

 

 
 

 

 

 
 

 

 

 
 

 

 

 
 

 

 
 

 

 

         
 علاَ ِؽّذ ػٍٟ 

         
 علاَ ِؽّذ ػٍٟ 



 

 

 Page 195 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           / جد  1مثال

                              
 

 
      

                             
  + 

   
      

       −        

 
  + 

   
    −

 

   
 

  + 

 
    

 
  + 

   
    −

 

   
       

  + 

   
    −

  + 

      
    

========================================================================================================= 

                   /جد 2مثال

                   

                                                  

                                     

                         −            

        −   |           |                                  

 

 

 

 

 

𝑣ٌزىٓ     𝑔 𝑥   𝑢  𝑓 𝑥   : ْداٌز١ٓ لبثٍز١ٓ ٌلاشزمبق فب 

𝑑 𝑢𝑣  𝑢𝑑𝑣  𝑣𝑑𝑢  

𝑢𝑑𝑣  𝑑 𝑣𝑢 − 𝑣𝑑𝑢  

 𝑢𝑑𝑣  𝑢𝑣 −  𝑣𝑑𝑢   



 

 

 Page 196 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 

       /جد  3مثال
     

                                                

         
                        

 

 
    

      

       −       
 

 
      

−
 

 
     

         

 
 

 
      

−
 

  
    

                                               

  
============================================================================================================= 

            /4مثال

 

                                                    

                                       −          

       −       −                  

 −                                                                

========================================================================================================= 

                /جد  5مثال

                                         

                                          

       −                 −            

              |     |     
========================================================================================================= 

                 /جد  6مثال

 

                                                   
 

 
     

                                  
  

 
 

  

 
      

       −       (
  

 
 

  

 
  )     −  (

  

 
 

  

 
  )

 

 
     

 (
  

 
 

  

 
  )     − (

  

 
 

  

 
  )                      

 

 



 

 

 Page 197 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

      /جد  7مثال
     

                                               

       
                        

 

 
   

      

       −       
 

 
     

−      
     

 
 

 
     

−
 

 
   

    
========================================================================================================= 

        /جد  8مثال

                                            

                                    

       −          −         

    −       
========================================================================================================= 

           / جد 9مثال

                              
 

 
      

                             
  

 
      

       −        

 
  

 
    −

 

 
 

  

 
    

 
  

 
    −

 

 
      

  

 
    −

 

 
                                       

========================================================================================================= 

        √  / جد 11مثال

                                        

   √                             
 

 
√            

       −        

 
 

 
  √      −

 

 
 √          

 
 

 
  √      −

 

  
 √                                          

 
 



 

 

 Page 198 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 

             /11مثال

 

                                                  

                                    −          

       −       −                     

      نجد تكامل 

                                           

                                        

             −               −             

 

 −                          
======================================================================================================= 

              /12مثال

 

                                               

                                
 

 
           

       −       
 

 
        −

 

 
             

 
 

 
          

 

 
  |      |                                   

========================================================================================================= 

            /جد 13مثال

 

                                          

                                   −        

       −        

       −   −        −         

       −    
 

 
  |     |  

 

 
      

 

 
 



 

 

 Page 199 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

             /14مثال

 الحل /

                                              −         

                                               

       −                             

                                                       

                                                

                           −              

             
 

 
        

 

 
          

========================================================================================================= 

             / جد  15مثال

 الحل /

                                             
  

    
      

                                                           

       −                −   
  

    
     

                                       

           −   
     

       
           

           −        −        

           −              

           −               

 

 

 

 



 

 

 Page 211 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

            / 16مثال

                             

                                                               

                                                     

                   −        

                                       −                    

                                       −        −              

                                       −        −              

                                       −       −            

 

                                     

                            |            |  

            
 

 
            

 

 
   |            |     

========================================================================================================= 

                  / 17مثال

                        −              

 

        −            

       نفس الطريقة اعلاه نجد 

                                          
 

 
            

 

 
   |            | −    |            | 

                                          
 

 
           −

 

 
   |            |     

 واجب                    مثال /
================================================================================================ 

             /18مثال 

 

            

                          

                         
 

    
    

           
 

    
   −  

 

    
      

 
 

    
   −

 

       
      

 
 



 

 

 Page 211 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

                   / 19مثال

 

                                    

             
 

 
−

 

 
           

 

             

                                                              −       

            −                    −                   

 

             
 

 
−

 

 
           

 
  

 
−                 

 

 
−

 

 
                     

========================================================================================================= 

               /21مثال

 

                                                  

                                      
 

 
           

       −       
 

 
        −

 

 
             

        نجد تكامل 

                                           

                                −
 

 
           

             −
 

 
       

 

 
            

 −
 

 
       

 

                                                                 

 

           
 

 
         

 

        −
 

                           
======================================================================================================= 

           مثال / جد 

          
 

      
    

 

            
    

   
     

     
                                                

 



 

 

 Page 212 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

      √      /21مثال

 الحل /

          √                 
 

 √ 
                       

      √                  

                                                    

                                                 

       −            −            

                                                                         

 √      √     √                                                    
================================================================================ 

       √  / جد 22مثال

 

          √                 
 

 √ 
                       

 

  √             

                                            

                                    

       −           −          

     −        

  √   √ −   √     
========================================================================================================= 

               /23مثال
 

              

                                −     

                                   

       −       

                                  

                                −     

                            −       

                     −         −             

             
 

 
        −

 

 
          

 

 



 

 

 Page 213 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

             مثال / جد 

                                            

                            

       −       

                      −              
 

            نجد 

                                 −       

                                    
 

 
    

          
 

 
        

 

 
             

        
 

 
        

 

 
                

          
 

 
        

 

 
                

                                  −      −    

                                         

          
 

 
        

 

 
  −        −                   

         −             −
 

 
       −

 

 
   

 

 
      

−           −
 

 
       −

 

 
      

           
 

 
        

 

 
      

  

                      −
 

 
       −

 

 
      

========================================================================================================= 

                            / جد 1س  

                                    −
 

 
            

                            

       −       

                                         

                                    
 

 
            

                            

       −       

                                   −                 

              
 

 
           

 

 
            



 

 

 Page 214 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 
 تمارين                                           

 

 / جد  2س                             / جد 1س
 

 
            

             / جد  4س                             / جد  3س

            √ / جد  6س                           / جد  5س

           / جد  8س                              / جد  7س

             / جد  11س                            / جد  9س

             جد  /12س                             / جد 11س

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 Page 215 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 Page 216 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

            / جد 1مثال

                                
 

√    
      

                                        

       −        

        −  
 

√    
            

 

 
( √ −   )      

          √ −       
=============================================================================================== 

            /جد 2مثال

                                
  

√    
      

                                        

       −        

        −  
  

√    
           −

 

 
( √ −   )      

         − √ −       
========================================================================================================= 

            /جد 3مثال

 

                                
 

          

                                          

       −        

        −  
 

               −
 

 
  |    |      

======================================================================================================== 

            /جد 4مثال

 

                                
  

          

                                          

       −        

        −  
  

                
 

 
  |    |      

 
 
 



 

 

 Page 217 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

            /جد 5مثال

 

                                
 

 √    
      

                                          

       −        

                      −  
 

 √    
            −             

========================================================================================================= 

            /جد 6مثال

 

                                
  

 √    
      

                                          

       −        

                         
 

 √    
                          

========================================================================================================= 

             /جد 7مثال

                              
 

√     
      

                                  
 

 
      

       −        

 
 

 
       −

 

 
 

  

√     
      

                                       

 
 

 
          −

 

 
 

     

√        
           

 
 

 
          −

 

 
 

     

     
           

 
 

 
          −

 

 
   −             

 
 

 
          −

 

 
  

 

 
         

 
 

 
          −

 

 
       

 

 
     

 



 

 

 Page 218 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

             /جد 8مثال

                             
 

          

                                  
 

 
      

       −        

 
 

 
          −

 

 
 

  

          

                                       

 
 

 
          −

 

 
 

     

       
           

 
 

 
          −

 

 
      −        

 
 

 
          −

 

 
      

 

 
     

 
 

 
          −

 

 
  

 

 
          

 واجب                     جد  س/
======================================================================================================== 

               / جد 9مثال

                             
 

           

                                   
 

 
      

       −        

 
 

 
          −

 

 
 

  

           

                                       

 
 

 
          −

 

 
 

     

       
           

 
 

 
          −

 

 
            

 
 

 
          −

 

 
            −             

 
 

 
          −

 

 
      −

 

 
             

 
 

 
          −

 

 
  −

 

 
                    

 

 



 

 

 Page 219 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

      √      / جد 11مثال

  اٌؽً /

       √                         

 

 √ 

√ √   
   

 

  √   
      

                                          

       −        

                     √ −
 

 
 

 

√   
            − √ −       

 

 

             / جد 11مثال

  اٌؽً /

                                   
 

 √    
      

                                    
 

 
       

       −        

               
 

 
        −

 

 
 

 

√    
    

 

 
        −

 

 
√  −       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 Page 211 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

 
 

 

 

 

 
 

 

 
 

 

 

 
 

 

 

 



 

 

 Page 211 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 

 -ذىاًِ تاٌىغٛس اٌعضئ١ح : 

     داٌر١ٓ وص١شذٟ اٌؽذٚد  ٚوأد            ارا وأد 
    

    
 داٌح وغش٠ح  

     ٌغشض ا٠عاد اٌرىاًِ ٌٍذاٌح 
    

    
 تطش٠مح اٌىغٛس اٌعضئ١ح , ٠عة ذٛفش اٌششغ١ٓ  

              دسظح اصغش ِٓ       ارا وأد دسظح    -1

 لاتٍح ٌٍرؽ١ًٍ          -2

 تاعرخذاَ       , ٔٛظذ اٚلا ٔاذط اٌمغّح       اوثش ِٓ أٚ ذغاٚٞ دسظح      ارا وأد دسظح  -3

          اٌمغّح اٌّطٌٛٗ شُ ٔىرة اٌذاٌح ػٍٝ      
    

    
 ٘ٛ تالٟ اٌمغّح      ؼ١س  

 ِٓ اٌذسظح الاٌٚٝ ِٚخرٍفح      ًِ ارا وأد ػٛا -4

    

    
 

  

           
 

  

           
          

  

   
        

  

 ِٚخرٍفح  صا١ٔحِٓ اٌذسظح اٌ     ارا وأد ػٛاًِ  -5

    

    
 

  

      
 

  

      
          

  

      
  

         ػثاسج ػٓ ٔاذط ظشب ػٛاًِ خط١ح تؼعٙا ِرىشس ِٓ ػٛاًِ      ارا واْ اٌّماَ  -6

 ٠ىْٛ اٌىغش اٌعضئٟ ػٍٝ شىً         ػٍٝ شىً      

 
    

       
 

  

    
 

  

       
 

  

       
          

  

       
 

 

 ٠ىْٛ اٌىغش اٌعضئٟ ػٍٝ شىً          ػٍٝ شىً       ارا واْ  -7

 

    

        
 

      

     
 

      

        
 

      

        
          

      

        
  

 

 ٠ىْٛ اٌىغش اٌعضئٟ ػٍٝ شىً             ػٍٝ شىً       ارا واْ  -8

 

    

           
 

      

        
 

      

           
 

     

           
          

      

           
  



 

 

 Page 212 ػٍٟ إٌّظٛسٞالاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ 
 

 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 
 

  dy/  ظذ 1ط
       

       
 

 

 
       

       
    (

    

    
 

    

       
)    

                           

                              

 ِٓ اٌّرطاتمح 

      اٌؽذ اٌصاتد   

             yِؼاًِ 

                   ِؼاًِ 

                   ِؼاًِ 

                                                  ٔؼٛض ػٓ 

                                                   ٔؼٛض ػٓ 

 

 
       

       
    (

 

    
 

  

       
)         −

 

    
    

==================================================== 

 /  ظذ  2ط
        

        
   

 
        

        
    (

    

     
 

    

        
)    

 

                             
                              

 ِٓ اٌّرطاتمح 

                        اٌؽذ اٌصاتد  

            xِؼاًِ 

                                     ِؼاًِ 

                                  ِؼاًِ 

                                            ٔؼٛض ػٓ 

                                            ٔؼٛض ػٓ 

 

 
        

        
     

 

       
 

  

        
           −
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 /  ظذ  3ط
     

        
   

 
     

        
     

 

 
 

    

    
 

    

       
     

 

                                      
                                             

 ِٓ اٌّرطاتمح 

                            اٌؽذ اٌصاتد   

             xِؼاًِ 

                           ِؼاًِ 

                                              ِؼاًِ 

                                              ِؼاًِ 

 

                                                      −  ٔؼٛض ػٓ 
 

 
     

        
     

 

 
 

    

       
      | |  

  

       
    

========================================================================================================= 

 /  ظذ  4ط
       

          
   

 
       

            
     

 

 
 

 

    
 

 

   
     

 

     −       −                      −     

    ٔؼٛض ػٓ 

   −      −                                  
 

 
  

  −  ٔؼٛض ػٓ 

 −  −     − −    −    −    −    −    − −     

−                              
  

  
  

  ٔؼٛض ػٓ 
 

 
 

 

 
  −      −    

 

 
    

 

 
 (

 

 
  )  

 

 
   −     

 

 
 

 

 
                                 

 

 
  

 

 
       

            
     

 

 

 
 

 

 

    
−

 

  

   
     

 
 

 
  | |  

 

  
|  −  | −

 

  
|   |                                  
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 /  ظذ  5ط
    

       
   

 

 
    

       
     

 

   
 

 

   
     

  −             −     

    ٔؼٛض ػٓ 

  −             −                                               

  −  ٔؼٛض ػٓ 

− −     −       − −                  −    −                       

 
    

       
     

 

   
 

 

   
       | −  |     |   |     

 

==================================================== 

 /  ظذ  6ط
       

               
   

 
       

               
     

 

   
 

 

   
 

 

   
     

 

                       −            −          

    ٔؼٛض ػٓ 

                     −            −         

                           
 

 
 

 

 
  

  −  ٔؼٛض ػٓ 
 −       −     −       − −    −       − −    −      

−  −                         
 

 
  

  −  ٔؼٛض ػٓ 

 −        − −    −                     −                           
  

 
  

 

 
       

               
     

 

 

   
 

 

 

   
 

  

 

   
     

 

                                      
 

 
  | −  |  

 

 
  |   | −

 

 
  |   |           
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 /  ظذ  7ط
    

           
   

 
    

           
     

 

   
 

    

    
     

 

                     −     

              −      −    

 ِٓ اٌّرطاتمح 

− اٌؽذ اٌصاتد                 

                   −  xِؼاًِ 

                      ِؼاًِ 

                   −                       ِٓ ؼً اٌّؼادلاخ ٔعذ   

 
    

     (    )
     

 

   
 

     

    
     

                                  
 

   
−

  

    
 

 

    
     

                                    | −  | −   |    |            

==================================================== 

 /  ظذ  8ط
 

        
   

 
 

        
     

 

 
 

    

    
 

    

(    )
      

 

                                  

                                    

 ِٓ اٌّرطاتمح 

             اٌؽذ اٌصاتد   

                     xِؼاًِ 

                        ِؼاًِ 

                   ِؼاًِ 

                                            −     ِؼاًِ 

                           تاٌرؼ٠ٛط ػٓ  

          −           −  تاٌرؼ٠ٛط ػٓ  

 
 

        
     

 

 
 

  

    
 

  

(    )
      

 

                                   | | −
 

 
  |    | −
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 /  ظذ  9ط
 

       
   

 
 

       
     

 

 
 

 

   
 

 

      
     

 

     −         −        

     −          −        

 ِٓ اٌّرطاتمح 

             اٌؽذ اٌصاتد   

−  −  xِؼاًِ                     

                                              −       ِؼاًِ 

−             تاٌرؼ٠ٛط ػٓ                                     −   

 
 

        
     

 

 
 

  

   
 

 

      
     

 

                                   | | −   | −  | −
 

     
    

==================================================== 

 /  ظذ  11ط
     

            
    

 
     

            
     

    

    
 

 

   
 

 

      
     

 

−             −              −             

−              −          −       −          
−        −            −          −       −          
−              −    −          −         −      

 ِٓ اٌّرطاتمح 

− اٌؽذ اٌصاتد                   

−   xِؼاًِ       −                

−    −ِؼاًِ                        

                      ِؼاًِ 

         −                  تؽً اٌّؼادلاخ ٔؽصً ػٍٝ 

 
     

            
     

    

    
−

 

   
 

 

      
     

                                   
  

    
 

 

    
−

 

   
 

 

      
     

 

                                   |    |        −    | −  | −
 

   
    

  ١7/3/2116ٍح الاستؼاء ذُ الأرٙاء ِٓ غثاػح اٌرىاًِ تاٌىغٛس اٌعضئ١ح ٌ
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 2016 اٌزفبػً ٚاٌزىبًِ                                                      الاعزبر ػجذاٌغلاَ ِذّذ

 

 / ظذ 11ط
       

    
   

 
       

    
    

 

 
 

 

   
 

 

   
     

 

     −       −                −     

 

 ِٓ ذطاتك 

               ِٓ اٌؽذ اٌّطٍك 

−          xِؼاًِ ِٓ      

                   ِٓ ِؼاًِ 

    −     ٔؽصً  A=2تاٌرؼ٠ٛط ػٓ 

                                      −   

 

 
       

    
    

 

 
 

 

   
−

 

   
     

                   −      −       

        
       

      
    

=========================================================================================== 

 ظذ    /12ط
      

           
   

 
      

             
    

      

            
   

    

    
 

 

    
     

 

    −            −             

    −       −       −          

 ِٓ اٌّرطاتمح 

− اٌؽذ اٌصاتد                 

                     −  xِؼاًِ 

                       ِؼاًِ 

  تؽً اٌّؼادلاخ ٔؽصً ػٍٝ 
 

 
     

 

 
         −

 

 
    

 
      

             
     

 

 
  

 

 

    
−

 

 

    
     

                                   
 

 
 

    
 

 

 

    
−

 

 

    
     

 

                                 
 

 
  |    |  

 

 
      −

 

  
  |  −  |     
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 / ظذ 13ط
        

        

 
        

         
 

   
 

 
 

 

   
     

 

   −   −      −        −         

 

 ِٓ ذطاتك 

               ِٓ اٌؽذ اٌّطٍك 

−                                        xِٓ ِؼاًِ    −  

                               −             ِٓ ِؼاًِ 

 

 
        

         
 

   
 

 
−

 

   
     

                       −
 

 
      −      −       

                       −
 

 
   ( 

  

   
)     

=========================================================================================== 

 

 / ظذ 14ط
 

    
   

 
  

    
  

 

 
 

 

   
 

 

   
     

 

      −                −     

 

 ِٓ ذطاتك 

             −  ِٓ اٌؽذ اٌّطٍك 

−          xِٓ ِؼاًِ      

                   ِٓ ِؼاًِ 

         ٔؽصً   −  تاٌرؼ٠ٛط ػٓ 

  −                  
 

 
                 

 

 
  

 

 
       

    
    

  

 
 

 

 

   
 

 

 

   
     

                       −     
 

 
         

 

 
    −       
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 ذّاس٠ٓ  

 

 

 /  ظذ  1ط
    

      
   

 

 /  ظذ  2ط
     

            
   

 

 /  ظذ  3ط
           

                  
   

 

 /  ظذ  4ط
    

           
   

 

 /  ظذ  5ط
 

               
   

 

 /  ظذ  6ط
  

    
   

 

 /  ظذ  7ط
    

           
   

 

 / ظذ 8ط
      

     

 

 / ظذ 9ط
    

       
   

 

 / ظذ 11ط
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 تاعرخذاَ ظً ٔصف اٌضا٠ٚح                         اٌرىاِلاخ ِٓ اٌشىً 

 

   
 

 
                                            

   

    
  

 

      
     

 

 

       

 

 
  

    
  

 

      
       

 

 

       

 

 
    

    
  

 

      
    

     
 

  

 +  

    

 +  

 
  

    
  

===================================================== 

 /ظذ  1ِصاي
  

        
   

Sol 

             
 

 
                                    

 

    
                 

    

    
  

 
  

        
    

 

   
    

 +  

 
 

    
    

  
 

           
    

  
 

    
   

 

√ 
      

√  
    

 

√ 
     (

   
 

 

√  
)         

 

 

 / ظذ  2ِصاي 
     

              
 ٚاظة      
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 / ظذ  3ِصاي 
  

              
   

 
  

              
    

 

                 
    

             
 

 
                                    

 

    
            

       
    

    
                      

  

    
  

 
 

                 
    

 

    

 +  
 

    

 +  
 

  

 +  

 
 

    
    

  
 

     
      

 +  

    
    

           
    

    

            
    

                 
    

            
    

    

    
 

 

   
 

 

      
    

                     −        −           
 

                     −             −      

                       −    −              

                             −    −        −      

 ِٓ اٌّرطاتمح 

                 اٌؽذ اٌصاتد   

                         tِؼاًِ 

−    −ِؼاًِ   −                     

− ِؼاًِ                      

−  خ ٔؽصً ػٍٝ تؽً اٌّؼادلا
 

 
     

 

 
         −

 

 
        

 

 
    

            
    

 
 

 
  

 

 

    
−

 

 

   
 

 

      
    

                         
 

 

 
 

    
 

 
 

 

    
−

 

 

   
 

 

      
    

                       
 

 
  | −   | −

 

 
       −

 

 
  |   | −

 

   
   

                           
 

 
  | −      

 
| −

 

 
          

 

 
 −

 

 
  |   

 

 
  | −
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 /ظذ  4ِصاي
     

        
   

Sol 

             
 

 
                                    

 

    
                 

    

    
  

      
  

    
  

 
    

        
    

  

    

   
    

 +  

 
 

    
    

  

  

    

           
     

  

  

    

    
    

  

            
    

    

    
 

    

    
    

           −             −      

      −       −       −      −      

                                                           

                 −                         

 
    

    
 

    

    
    

 

    
−

 

    
        

 −
 

 
     −     

 

 
    −        

 −
 

 
   ( −      

 
)  

 

 
  ( −      

 
)     

=================== 

 

 / ظذ   5ِصاي
     

       
   

 

 / ظذ   6ِصاي
 

           
   

 

 / ظذ   7ِصاي
 

              
   

 

 / ظذ   8ِصاي
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 رخذاَ اٌر٠ٛعاخ اٌذٚاي اٌّصٍص١ح اٌرىاًِ تاع

 

 

 -ارا وأد اٌرىاِلاخ ذؽرٛٞ ػٍٝ اٌّماد٠ش الاذ١ح :

   √  −                             √                                 √  −      

 اٚ ذىْٛ 

 

   (√  −     )
 
                  (√       )

 
                     (√  −     )

 
  

 

 

−  √ اٚلا / ارا واْ اٌرىاًِ ٠ؽرٛٞ ػٍٝ اٌّمذاس         

              𝜽                                 𝜽  𝜽  

 

 تاعرخذاَ اٌّصٍس اٌمائُ اٌضا٠ٚح   x ٚٔؽٌٛٙا تذلاٌح 𝜽شُ ٔرخٍص ِٓ 

 

 

 / ظذ  1ِصاي
  

   √    
 

              𝜽                                 𝜽  𝜽  

 

 
 

   √    
    

     𝜽

      𝜽√       𝜽
 𝜽   

     𝜽

      𝜽        𝜽 
 𝜽  

 

  
 

      𝜽
 𝜽  

 

 
     𝜽  𝜽  −

 

 
    𝜽  

 −
 

 
    𝜽    −

 

 
 
 √    

 
    

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

2  

  

√ − 𝑥  
   

x  
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− √ / ظذ  2ِصاي       

 اٌؽً /

            𝜽                             𝜽  

 

 √ −        √ −      𝜽       𝜽   𝜽  

                             √     𝜽       𝜽  𝜽   

                                   𝜽  𝜽  

          𝜽  𝜽    

  𝜽       𝜽     

                                  

 
      𝜽    𝜽     

                                  

 
  (

 

 
) (

√    

 
)     

====================================================== 

−  √ شا١ٔا / ارا واْ اٌرىاًِ ٠ؽرٛٞ ػٍٝ اٌّمذاس         

             𝜽                                 𝜽     𝜽  𝜽  

 

 / ظذ  3ِصاي
  

   √     
 

              𝜽                                 𝜽     𝜽  𝜽  

 

 
  

   √     
    

      𝜽     𝜽 

        𝜽√      𝜽   
 𝜽   

    𝜽

       𝜽       𝜽 
 𝜽  

 

 
 

   
     𝜽 𝜽  

 

   
 

 

 
 

 

 
    𝜽  𝜽  

 
 

   
  

 

   
          

 
 

   
  

 

   
             

 
 

   
     (

 

 
)  

 

   

  √     

      

 

 

 

 

 

 

 

x  

  

5      

√𝑥 −     
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          √ شا١ٔا / ارا واْ اٌرىاًِ ٠ؽرٛٞ ػٍٝ اٌّمذاس 

              𝜽                                 𝜽   𝜽  

 / جد 4مثال
  

       
 

                                  

 
  

       
  

         

            
  

  
         

          
  

  

        
  

 
 

  
          

 

  
              

 
 

  
  

 

   
         

 

  
     (

 

 
)  

 

   
  

 
 

  
     (

 

 
)  

 

  
                                                                

 
 

  
     (

 

 
)  

 

  
(

 

√    
) (

 

√    
)                                              

 
 

  
     (

 

 
)  

 

  (    )
                                                                

============================================================================================================ 

         √ / جد 5مثال

       √                √           

 √         √         (√      )     

                      

                                                            

                                                               

                                                     

                   −        

                                       −                    

                                       −       −            

 
                                     

                           |            |  

            
 

 
            

 

 
   |            |     

 شُ ٔؼٛض 

√𝑥    
   

3       

x       

√  𝑥  
   

√        

𝑥       
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 ط/ تش٘ٓ اْ 
  

√     
    √           

 اٌثش٘اْ 

                                           

 

 
  

√     
  

         

      
                                

   (√         )                      

   .√  

      
 

 
/                         

   (√       ) −                 

   (√       )                           

====================================================== 

 ط/ تش٘ٓ اْ 
  

√     
    √  −         

 اٌثش٘اْ 

                                                                √  −            

 

 
  

√     
  

              

      
                               

   (
 

 
 

√     

 
)                           

   (√  −     ) −         

   (√  −     )                           
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 غش٠مح اوّاي اٌّشتغ 

 ِصاي /ظذ  
  

       
 

 

 
  

       
  

  

           
  

                     
  

        √     
  

         −                         

     
  

        √     
   

  

    √     
  

  

(  √ )(  √ )
  

 

  √ 
 

 

  √ 
    

                        −   
 

√ 
                    

 

 √ 
                    −

 

 √ 
     

     
 

  √ 
 

 

  √ 
   

 

 √ 
 

 

  √ 
  −

 

 √ 
 

 

  √ 
    

                                       
 

 √ 
  | − √ | −

 

 √ 
  |  √ |        

                                       
 

 √ 
  | −  − √ | −

 

 √ 
  | −   √ |        

                                       
 

 √ 
  |

    √ 

    √ 
|        

====== 

 / اشثد اْ ط
  

√    
  

 

 
  

  

 
  

 

 
 ) دْٚ اظشاء اٌرىاًِ ( ِٕمٛي  

                             

√                  
 

√    
 

 

 
  

  

√    
 

  

 
                

 

  
  

√    
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−

 

 
 

  

    
  

                                 −
 

 √ 
      

√ 
    

 

   
  

√     
  

  

√           
  

  

√        
  

                                                                −       
 

   
  

√        
  

  

√           
  

  

√        
  

                                                                    (
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      ا٠جبد ِغبدخ إٌّطمخ اٌّغز٠ٛخ اٌّذذدح ثّٕذٕٟ ِٚذٛس اٌغ١ٕبد ػٍٝ اٌفزشح     

 xِٕٚٙب ٔجذ ل١ُ         ٔجذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِذٛس اٌغ١ٕبد ٚرٌه ثجؼً اٌذاٌخ  -1

 ً٘ رٕزّٟ ٌٍفزشح اَ لا  xٔلادع ل١ُ  -2

 ٔجضء اٌفزشح       رٕزّٟ ٌٍفزشح  xارا وبٔذ ل١ُ  -3

 لا ٔجضأ اٌفزشح       لا رٕزّٟ ٌٍفزشح  xارا وبٔذ ل١ُ  -4

 ئ١خ ٔجشٞ ػ١ٍّخ اٌزىبًِ ػٍٝ وً فزشح جض -5

 ٔجّغ اٌم١ُ اٌّطٍمخ ٌٍزىبِلاد فٟ اٌخطٛح  -6

========================================================================================================== 

−       / جذ اٌّغبدخ اٌّذذد ثّٕذٕٟ اٌذاٌخ 1ِضبي      − ِٚذٛس اٌغ١ٕبد ثبٌفزشح     

 اٌذً /

  −                 

    −                       

           

       −                                                   

           − اٌفزشاد ٟ٘ 

       −       *
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    −   
     

 
−   −     −  −                           

       −       *
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−   −    −      −   −                       

  ⌊  ⌋  ⌊  ⌋    ٚدذح ِشثؼخ        
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        ١ّاْ ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ ٚاٌّغرم        / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح 2ِصاي

 اٌذً /

                                                           

      اٌفزشح ٟ٘ 

         *
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−

 

 
 

  

 
  

 

 
ٚدذح ِغبدخ     

 

 
  

========================================================================================================== 

−       / جذ اٌّغبدخ اٌّذذد ثّٕذٕٟ اٌذاٌخ 3ِضبي  ِٚذٛس اٌغ١ٕبد          

 اٌذً /

  −                     

    −                          

           

       −                             

  −     −                                          

            اٌفزشاد ٟ٘ 

       −           *
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   ٚدذح ِشثؼخ  
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−       / جذ اٌّغبدخ اٌّذذد ثّٕذٕٟ اٌذاٌخ 4ِضبي      −  ِٚذٛس اٌغ١ٕبد ثبٌفزشح    

 اٌذً /

  −                                             −        

           −    −  − اٌفزشاد ٟ٘ 

       −      *
  

 
−  +
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  |  |  |  |  |  |  |
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   ٚدذح ِشثؼخ  

========================================================================================================== 

−*ِٚذٛس اٌغ١ٕبد ثبٌفزشح             / جذ اٌّغبدخ اٌّذذد ثّٕذٕٟ اٌذاٌخ 5ِضبي
 

 
  + 

                                       

                                − 
 ⁄        

                                 − 
 ⁄       

                                  − 
 ⁄       

  −                        −    − 
 ⁄       

 −]اٌفزشاد ٟ٘ 
 ⁄   ]       

            − c    
 

 

 

  

 
 

 

  

  −c    − *− c  −
 

 
+  − −   −                           

            − c     
  

 
  

  −c    −  − c                                               

  |  |  |  |  |− |  ⌊ ⌋   ٚدذح  ِغبدخ           
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     − ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ تاٌفرشج             / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح 6ِصاي

                                  
 ⁄      
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  −                            −
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−  −*اٌفزشاد ٟ٘ 
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  |  |  |  |  |  |  |− |  ⌊ ⌋  |− |   ٚدذح  ِغبدخ          
========================================================================================================== 

 رّبس٠ٓ                                                       
 

−       / جذ اٌّغبدخ اٌّذذدٖ ثبٌّٕذٕٟ  1ط   −      ِٚذٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ      

 اٌؽً /

  −                

    −                       

      −           

       −                                                  

           − اٌفرشاخ ٟ٘ 

       −      *
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   ٚدذح ِغبدخ    
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−       / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح 3ط  ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ     

  −                 

     −                       

                               

       −                                                   

           − اٌفرشاخ ٟ٘ 

       −       *
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   ٚدذح ِغبدخ    

========================================================================================================== 

−       / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدٖ تاٌذاٌح 2ط    −       − ٚػٍٝ اٌفرشج     

 ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ      

 

  −    −                 

         −                  

                   

  −                       

  −                              −                   −       

           − اٌفرشاخ 
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 ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ                  / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح 11ط
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  ٚدذح ِغبدخ  

========================================================================================================= 

   ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ تاٌفرشج              غاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح / ظذ ا4ٌّط
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 ِغاؼح إٌّطمح اٌّؽذدج تّٕؽ١١ٕٓ                                      

اٌّؽصٛسج  Aفاْ ِغاؼح إٌّطمح       داٌر١ٓ ِغرّشذ١ٓ ػٍٝ اٌفرشج            ارا وأد 

 ت١ٓ إٌّؽ١١ٕٓ ٔعذّ٘ا وّا ٠اذٟ 

  xِٕٚٙا ٔعذ ل١ُ           ّٕؽ١١ٕٓ ٚرٌه تعؼً ٔعذ ٔماغ اٌرماغغ اٌ -1

      ذٕرّٟ اٌٝ اٌفرشج ٔمَٛ ترعضئح اٌفرشج  xارا وأد ل١ُ  -2

−        ٔعذ ذىاًِ  -3        
 

 
 

===================================================== 

    ٌّغرم١ُ   ٚا  √  / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 1ِصاي

 ٔعذ ذماغغ إٌّؽ١١ٕٓ ٚرٌه 
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========================================================================================================== 

     ٚاٌّغرم١ُ        / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 2ِصاي
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           − اٌفرشاخ ٟ٘ 
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− √  / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 6ط   ٚاٌّغرم١ُ      
 

 
      ٚػٍٝ اٌفرشج   

 ٔعذ ذماغغ إٌّؽ١١ٕٓ ٚرٌه         
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==================================================== 

−    / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 7ط      ٚاٌّغرم١ُ      
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 ٚػٍٝ          ٚ             ِصاي/ ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 

−*اٌفرشج      
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  |  |  |  |  |√   |  ⌊ − √ ⌋  √    √ −   ٚدذح  ِغبدخ   √   
========================================================================================================== 

 ٚػٍٝ              ٚ           غاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح / ظذ ا8ٌّط

        اٌفرشج      

                 

         −          

          −        

                                                      

    −                                                                       

             اٌفرشاخ ٟ٘ 

            −        *
 

 
          +

 

  

 
  

 *
 

 
          + − *

 

 
          +  − −   −   

            −        *
 

 
          +

 

    

 
  

 *
 

 
            + − *

 

 
          +         

  |  |  |  |  |− |  ⌊ ⌋   ٚدذح  ِغبدخ           
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 ٚػٍٝ          ٚ              / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تإٌّؽٕٟ اٌذاٌح 9ط

  *اٌفرشج      
  

 
 + 
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                                −                    
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       ٚدذح ِغبدخ      

 
========================================================================================================== 

−           / ظذ اٌّغاؼح اٌّؽذد تّٕؽٕٟ اٌذاٌح 5ط    ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ تاٌفرشج     
 

 
  

      −                      

      −                                                   
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  *اٌفرشاخ ٟ٘ 
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 اٌّغبفخ                                               

 

     ثبٌشِض  tٔشِض ٌٍّغبفخ ػٕذ اٞ صِٓ  -1

     ثبٌشِض  tٔشِض ٌلاصادخ ػٕذ اٞ صِٓ  -2

     ثبٌشِض  tٔشِض ٌٍغشػخ ػٕذ اٞ صِٓ  -3

     ثبٌشِض  tٔشِض ٌٍزؼج١ً ػٕذ اٞ صِٓ  -4

 

 اٌمٛا١ٔٓ 

                     tاٌغشػخ = ِشزمخ الاصادخ ثبٌٕغجخ ٌٍضِٓ 

                     tاٌزؼج١ً = ِشزمخ اٌغشػخ ثبٌٕغجخ ٌٍضِٓ 
 

       |  ىبًِ اٌغشػخ اٞ الاصادخ = اٌم١ّخ اٌّطٍمخ ٌٍز
  
  

| 

         اٌّغبفخ = رىبًِ اٌغشػخ اٞ     
  
  

 

               اٌغشػخ = رىبًِ اٌزؼج١ً اٞ  
========================================================================================================== 

 

−    ظغُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ تغشػٗ  ِضبي /   فعذ      

      اٌّغافح اٌّمطٛػح فٟ اٌفرشج  -1

      الاصاؼح اٌّمطٛػح فٟ اٌفرشج  -2

 اٌّغافح اٌّمطٛػح فٟ اٌصا١ٔح اٌخاِغح . -3

 شٛأٟ ِٓ تذء اٌؽشوح . 4تؼُذٖ تؼذ ِعٝ  -4

 اٌؽً / ِٓ اٌٛاظػ اْ اٌعغُ ٠غ١ش اذعا٘ٗ 
  −                                                          

      |    −     
 

 
|  |    −     

 

 
|  

 |   −     
 |  |   −     

 |  

 |  −   −   −   |  |  −    −   −   |  

 |−   |  |−   |          

        −         −     
    −    −   −    −     

 

 
  

     |    −     
 

 
|     −     

     −    −    −         

          −         −     
     −    −      
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 فارا وأد عشػرٗ لذ اصثؽد        ٝ خػ ِغرم١ُ ترؼع١ً لذسٖ / ظغُ ٠رؽشن ػ2ٍِصاي 

 ِٓ تذء اٌؽشوح    تؼذ ِشٚس               
 اٌّغافح خلاي اٌصا١ٔح اٌصاٌصح  -1

 شٛأٟ  3تؼذٖ ػٓ ٔمطح تذء اٌؽشوح تؼذ ِشٚس  -2
 اٌذً /

                          

         

         

                                     −        

          
 

                  
 

 
  

           
                                                                                          

        −            −                                     

 

                            
         −           

 

 
  

===================================================== 

−         ظغُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ تغشػٗ  /  11ط  اؼغة :           

      اٌّغافح اٌّمطٛػح فٟ اٌفرشج  -1

      الاصاؼح  فٟ اٌفرشج  -2
 

 اٌؽً /  ِٓ اٌٛاظػ اْ اٌعغُ ٠غ١ش اذعا٘ٗ 

   −                               

  −                         

  −                                     

 

      |     −        
 

 
|  |    −          

 

 
|  

 |   −       −   −      |  

 |  −  |        
 

           −            −         
  

 
  

     −       −                              
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 ٚ وأد عشػرٗ تؼذ              / ظغُ ٠رؽشن ػٍٝ خػ ِغرم١ُ ترؼع١ً لذسٖ 12ط 
 اؼغة :  m/s 90ذغاٚٞ  s 4ِشٚس             

 t = 2اٌغشػح ػٕذِا  -1
       اٌّغافح خلاي اٌفرشج  -2     

 ( شٛأٟ ِٓ تذء اٌؽشوح10الاصاؼح تؼذ ) -3
 ٌؽً /ا

                                     

 

                                                   

                             −        

                 

                                     

 

 

                           
 

 
  

 *
 

 
          +

 

 
  

 *
 

 
                + − *

 

 
     +  

 *
  

 
      + − *

 

 
   +  

 
  

 
   −

 

 
−    

  

 
     

 

 
      

 

 
   

 

                           
  

 
  

 *
 

 
          +

 

  
  

 *
 

 
                   + −      
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−    شا١ٔح ِٓ تذا اٌؽشوح أصثؽد عشػرٙا  t/ذرؽشن ٔمطح ِٓ اٌغىْٛ ٚتؼذ 13ط          

 اٚظذ اٌضِٓ اٌلاصَ ٌؼٛدج إٌمطح اٌٝ ِٛظؼٙا الاٚي اٌزٞ تذاخ ِٕٗ , شُ اؼغة اٌرؼع١ً ػٕذ٘ا      

 اٌؽً /

    تّا اْ إٌمطح ذؼٛد اٌٝ ِٛظؼٙا الاٚي فارا الاصاؼح = صفش  اٞ 

             −            −        

             اٌعغُ ٠رؽشن ِٓ اٌغىْٛ 

   −                                

      −      

      −      

      −                

     −                       

        رًّٙ           

  −    اٌضِٓ اٌلاصَ                         

 اٌرؼع١ً = ِشرمح اٌغشػح 

              −      

         −           −     −            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لبي سعٛي الله طٍٝ الله ػ١ٍٗ ٚاٌٗ            

 

 )) ل١ذٚا اٌؼٍُ ل١ً ِٚب رم١١ذح ؟ لبي : وزبثزٗ ((
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اٌّغزّشح        ٌذغبة دجُ اٌشىً اٌّزٌٛذ ِٓ دٚساْ إٌّطمخ اٌّذذدح ث١ٓ ِٕذٕٟ داٌخ  -1

 دٛي ِذٛس اٌغ١ٕبد ٔغزخذَ اٌؼلالخ     اٌٝ     ِٓ 

        
 

 
  

 

اٌّغزّشح        ٌذغبة دجُ اٌشىً اٌّزٌٛذ ِٓ دٚساْ إٌّطمخ اٌّذذدح ث١ٓ ِٕذٕٟ داٌخ  -2

 دٛي ِذٛس اٌظبداد ٔغزخذَ اٌؼلالخ     اٌٝ     ِٓ 

        
 

 
  

========================================================================================================= 

 ِٚؽٛس اٌغ١ٕاخ , داسخ              √  / إٌّطمح اٌّؽذدج ت١ٓ إٌّؽٕٟ  1ِصاي

 ؼٛي ِؽٛس اٌغ١ٕاخ , ظذ ؼعّٙا .           

 اٌؽً /

            √             * 
  

 
+
 

 

  
  

 
−     

 

 

 

 

 

 
  

========================================================================================================= 

  / إٌّطمح اٌّؽذدج ت١ٓ إٌّؽٕٟ  2ِصاي
 

√  
 داسخ ؼٛي ِؽٛس اٌصاداخ            

 ظذ ؼعّٙا .           

 اٌؽً /

            
 

√ 
       

 

 
           

  

 

 

 

 

 
  

      −                        ٚدذح  ِىؼجخ                 

========================================================================================================= 

   ٌزٞ ِؼادٌرٗ / اٚظذ اٌؽعُ إٌاذط ِٓ دٚساْ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تاٌمطغ اٌّىافئ ا 3ِصاي

 ؼٛي اٌّؽٛس اٌغ١ٕٟ .           ٚاٌّغرم١ّ١ٓ               

 اٌؽً /

                       
     −      
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       / اٚظذ اٌؽعُ إٌاذط ِٓ دٚساْ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تاٌمطغ اٌّىافئ اٌزٞ ِؼادٌرٗ 4ِصاي

 ؼٛي اٌّؽٛس اٌغ١ٕٟ .           ٚاٌّغرم١ّ١ٓ          

 اٌؽً /

                 
  

 
[  ]

 

 
 

  

 
    −         

 

 

 

 
  

========================================================================================================= 

       / اٚظذ اٌؽعُ إٌاذط ِٓ دٚساْ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تاٌمطغ اٌّىافئ اٌزٞ ِؼادٌرٗ 5ِصاي

 ؼٛي اٌّؽٛس اٌصادٞ .            ٚاٌّغرم١ّ١ٓ        

 اٌؽً /

           
 

 
    *

  

 
+
 

  

  *
   

 
−  +  ٚدذح ِىؼجخ     

  

 

 

 
  

=================================================================================================== 

 / ااٚظذ اٌؽعُ إٌاشئ ِٓ دٚساْ إٌّطمح اٌّؽصٛسج ت١ٓ ِؽٛس اٌصاداخ ِٕٚؽٕٟ اٌذاٌح 3ط

   
 

 
           ٚاٌّغرم١ّ١ٓ             

 

 
 دٚسج واٍِح ؼٛي اٌّؽٛس اٌصادٞ  

 اٌؽً /

                                   
 

 
                   

           
 

      *
  

 
+
 

 
  *

  

 
  +  

 

 
حٚدذ ِىؼجخ      

 

 

 

 
  

========================================================================================================= 

        / اٚظذ اٌؽعُ إٌاذط ِٓ دٚساْ اٌّغاؼح اٌّؽذدج تاٌمطغ اٌّىافئ اٌزٞ ِؼادٌرٗ  1ط

 . ؼٛي اٌّؽٛس اٌغ١ٕٟ           ٚاٌّغرم١ّ١ٓ         

 اٌؽً /

                 *
  

 
+
 

 

 
  

 
 −

 

 
  

  

 
 

 

 
ٚدذح ِىؼجخ  

 

 
  

========================================================================================================= 

        ِٓ دٚساْ اٌّغاؼح اٌّؽذدج ت١ٓ ِٕؽٕٟ اٌذاٌح   / اٚظذ اٌؽعُ إٌاذط2ط

 ؼٛي اٌّؽٛس اٌصادٞ .     ٚاٌّغرم١ُ        

 

                                     −    

             −       *
  

 
−  +

 

 

 
 

 

 

 
  

  *(
  

 
−  ) − (

 

 
−  )+   (  

 

 
)   

 

 
  ٚدذح  ِىؼجخ    

 

 

 


